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cq^uid audaeìus me fingi 
unquam pofTe videbitur , 
qui quod a compluribus fummis viris jam-. 
pluries fruftra tentatum , ipfe quoque inge- 
rii viribus adeò difpar , non tentare modo, 
vcrum etiam chartis commendare , ma- 
xi m èque ( id , quod maximum eft )' in- 
clyto Majeftstis tuae Nomini dicare poftea 
aufus firn ? Nil cquidem fummo jurc-# 
unufquifque arbitretur , nifi aliquam prx* 
feferret audacia mea excufationem , no 

da* 





hi mai di me più ardi- 
meli tofo parrà , che ritro- 
vare fi porta , di me , che affai difcguale ? 
ed inferiore nella forza dell'ingegno a moki 
di fublimirtìrno fpirito dotati Pcrfonaggi , 
mi fono tuttavia attentato di nuovamente 
iperimcntar ciò , che effi indarno tentaro- 
no : ma che dirti io fperimentare , anzi feri- 
vere , e ciò , che è il martìmo , dedicare-* 
poi al gloriofirtìmo Nome della M. V. 
le vergate carte ? Che niuno per certo con 

fom- 




dixcrim , mercretur amplifàmaro . Nam 
fi nullum dedccus illud die exiftimandum-, 
eft, ea in acic, in qua vcl fortifsimorum ce- 
cidcric robur virorum , ctiam inter illos fli- 
pendia minime facienrern , fi ncceflè fuerit, 
occumbere ; fique non inglorium omnino 
cum effe homioem ducendum eft, cui fi 
non fat virium ad fumma provolare , fatis 
tamen animi eflet in ea niti : hujufmodi .e- 
j>j; nim fdltem modo , quem potuic , terra eie" 
6> dh frutlum fuum : fique tandem vero verius 
illud fir y quod non debilis timidorum , fed 
Tro.xiL>nanus fortium dwiwabitur : multis de nomini- 
2 * bus audax animus meus ferendus eric > duni 
eo de nomine , quod quae audacìer perpetra- 
veric , Majeltati tua? libcntifsimè obtulerit, non 
ferendus iolum, fed multa etiam laude cu- 
mulandus mihi videi ur « Quorfumnam e- 
nim inclinar! optima voluntas debcret , nifi 
eò , ubi fuam collocavit fa piemia (èdem, 
humanitati amplifsimus cft locus , aucìort. 
tati fummam poteftatem effe difecrnat ? fi- 
lentio facìo & de ceteris prxftantifsimis me- 
ntis , & de ilio , quo tenentur omnes erga 
de omnibus egregiè benemeritam grati animi 
officio i quo quis nam defungi nolit, fi non U 
gnoret , quod natum quoque tum cum Pa» 
lente decoret? 

Praeter- 
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fomma ragione afTcrire fi potrebbe : fé per 
altro T ardimento mio non folle degno di 
qualche feufa , non voglio dire , la-, 
meritale grandiflìma . Imperciocché (e fti- 
mar fi deve , che in quello fteflb Campo , 
ove caduti fiano i più forti Campioni , pofla 
ancora , fe così convenga , chi fra quelli 
non pugna , decorofamentc cadere , e fo 
non reputafi indegno di ogni laude colui , 
che fe non ha baitevoli le forze per falire 
al fommo , ha però ba fievole il coraggio 
di far ver' quello ogni sforzo : perchè al- 
lor' , come così poteva, terra ded'tt fru£Ium s £'Wt» 
fuum : e fe finalmente fia veriflìmo , che 
non la fievole mano de i timidi , ma che 
mcwus fort 'tum dom'mab'ttur : è per molti capi Pr0t 
foffribile del mio animo l'ardimento: men- * 4 * 
tre per quello , che è 1* avere alla M. V. 
ciò , che eflTo oprò , volentieriflfimo con* 
fagrato , non folo egli mi par foffribile , 
ma degno ancora di non picciola laude . 
Imperocché é dove mai piegare meglio 
potrebbefi una ottima volontade , fe non 
colà , dove la Sapienza pofe fua fede , 
all' umanità vaftiflimo è il luogo , all' 
autorità una fbmma poteftà cfTer difeerne ? 
nulla dicendo delli altri fingolarilTimi meriti, 
€ di queir univerfalc dovere di gratitudine 

verfo 
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Praeterquamquod acfverfo quidem flu- 
roine navis agenda foret , fi etiam libeìlulum 
hunc (cefi haud equidem tali fernet dignatur 
honorc , tamen qua qua poflìt maximum , 
maximèque humile obfequium fuum erga 
tuum immortale Nomen fignificandi cupi- 
diflìmum ) quifpiam ab eo tibi fefe reprx- 
fentandi confilio avertere conaretur : idque 
co magis, quia blandiatur ille fibi, in quan- 
dam imbecillitati* meac fufpicionem delapfus, 
quod cxornatus , immò inviati Nominis tui 
autori care munitus , in luccm editus , non 
inftar trepidulae ccrvae , quicquid increbruc- 
rit pavere, & leviflìmos quofque ventorum 
fufurros perhorrefeere debebit . 

Sed en jim M. T. qux fecum ipfc por- 
tat,nifi hujjufce rei hanc fuam curam tua 
feicntia prariverit. Portat ( non dico extri- 
cat, ut ab omni iJlum arrogantià faceflam) 
duos i J Jos mathematicos intricatifsimos no- 
do s , quorum alter reducìio eli alicujus cir- 
cuii ad a quale recìilineum , vel quadratimi, 
& alter Celebris illius Deliaca arac duplica- 
no: duo ambagibus referti Idbyrinthi in phi- 

lofo- 
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verfo T univcrfalc egregia Benefattrice: qualo 
chi di adempir non desia , fe sà , che al- 
lora con la Madre anche il Figlio inficme 
onora ? 

Oltre che farebbe certamente un naviga- 
re contr* acqua, fc anche quefto mio Libretto 
( benché di un tale onore degno non (li- 
mali, nulladimeno, comunque egli poflfa mai, 
bramofìffimo di dimofirare quel grandifli- 
mo , umiliflìmo offequio , che vcrfo P im- 
mortale Nome vollro nodrifce ) tentaflTo 
uno dal penfiero di offrirli tutto a Voi di 
diftrarre : e ciò tanto più, perchè lufìngafi 
egli medefimo, prefa a fofpetto la fiacchezza 
mia, che adornato, anzi guarnito dell'auto- 
rità del voftro potentifTimo Nome , ufeito 
alla luce, non potrà fempre,qual timidetta 
cerva , temere ogni muover di foglia , ed 
ogni leggier fufurro di vento paventare . 

Ma or* ecco alla M. V. ciò /che elTo 
fico porta , le prima , che egli il penfaffe-* 
Voi non 1 fa pevate . Porta egli (non dico 
fviluppa per difcoltarlo da ogni arroganza) 
quei due geometrici inviluppaiiflìmi nodi, 
uno la riduzione di un circolo ad un ugua- 
le rettilineo , o quadrato, l'altro il doppia- 
memo di quel cubico altare della Città di 
Deb, due intricatilTimi labcrinti neh" Ocea- 

ift no 



lofophlae oceano , ex quibus , ni fallor , 
adhuc , ut patcrec egreifus , nullum fagax, 
callidum.jue filum repcrcum eli , Spatia- 
tur ille (ut piucis vcrbis tota res tranfigatur) 
fempcr inter circulos , fpitiatur ioter qua- 
drata : fìguras tantac inter carcras omnes 
figu ras digoitatrs , ut ab fumm> 9 fa pien- 
ti isimo rerum Opifice Deo O. M. cujus in- 
clyta Filia , fecunda Sponfa , digna Virgo 
Mater Tu cs , formofifsima quaeque , ut 
ita dicam, inter ratione carcntia opera ad- 
mirabilia fu a , alterutra illarum fuerint e- 
xornata : fic Terra y fic Luna , Sol , 
fic cantera rutilantia alìra omnia , qux Ma- 
jeftati Tuac fefè fcamnum dant , amiclum , 
X/7 ^ coronam , rocundà figura , tanquarru. 
j, "Symbolo immenQe aecernitatis fuae ab ilio deco- 
rata videntur; ficque tandem, practer compiu- 
ta alia , qux de altera fpecic in medium.* 
proferri hic pofTent , id fatis fuerit afferre f 
quod vel pulcherrima celeitis illa Divina 

/>.XXr.Qvuas w quadro fofita ette fera tur . 
16. 

Sed jam nil ultra mihi fuperelTc video , 
quam co , quo poiTum , melrori modo an- 
te pedes Maj:ftatisTuxprocumbens,eju(dem 
eximiam bcnignitatcm , maximamque toto 
animi nifuexorare clemcntiam, ut^nufquam in 

mi- 
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no dello Scibile, per ufeire da i quali non 
è ttato peranche , fé io non m' inganno , 
ritrovato qualche fagace , attuto filo . Và 
(per dir tutto in poco) {panando Tempre or 
fra i circoli , or fra i quadrati : figure di 
sì ragguardevole dignità fra tutte le altre % 
che dal fommo fapicntiflìmo Facitore^ 
delle cofc , Iddio O. M. di cui Voi 
fletè eccelfa Figlia , feconda Spofa , c-» 
degna Vergine Madre , le più belle , di- 
rò così , fra le irragionevoli ammirabili ope- 
re fue , o dell* una , o deli* altra di loro 
fiano fiate adornate : così la Terra , cosi 
la Luna , il Sole, così i rimanenti fplen den- 
ti (Ti mi Aftri tutti , che a Voi fervono di Ap. xu. 
fcanno , manto , e corona , della rotonda-* *• 
figura , come (Imbolo dell' immenfa eter- 
nità di lui , fono , vedefì flati abbelliti : e 
così finalmente pattando fbtto filenzio tutto 
; ciò, che di più riportare qui fi potrebbe 
intorno l'altra fpecie, batterà che folo io di- 
ca , che quella bellittima celefte Città di Dio Ap.XXU 
dicefi putta in quadro • 

Ma nulla più ormai vedo reflarmi , (è 
non quello, che è , nel migliore modo , che 
io porfa , pofto a i piè della M. V. pregare con 
tutto lo fpirito la fingolariflima benignità , e 
clemenza della medefima,a volerfi degnare di 
accettare quefto attettatodel mio divouflìmo, 

2 fem- 
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mifcrum , nec fe benè dignum munus , fed in 
animi dumtaxat meam fìmplicitatem rcfpu 
ciens , hanc mei erga fc addicìifsimi , fem- 
pitcrniquc obfcquii conteftationem cxcipere , 
meumque , qualis qualis illc fucric , qui 
fuam jam j*m fentic , fateturque tenuità- 
tem , libellum , fuuoi fub prxfidium acci- 
pere , meque 3 qui quam qui maxime tibi , 
o Regina , toto animo fubdor , & fuum in 
prsefìdium accipere, & in eximiis ruis , quas 
maxin è magnifacio , laudibus fèmper occu- 
pare non abnuat , dum ad iilas corde , lin- 
gua paratifllmus , audeo humillimse reveren- 
ti* crgò,genu fummittens , uti «eternura ve* 
lim , Tic me nuncupare . 
M. T. 



Servuf bumiììimut 
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fempiterno oflèquio verfo di eflTa , con ri- 
guardare non il mifcro, e di Jei non ben 
degno dono, ma lolo il fincero animo mio* 
c di ammettere qualunque e* fiafi , quello f 
che tale già fi confetta, tenue Libretto, (ot- 
to il potcntiflìmo Tuo Patrocinio , come me 
fleflb , che a Voi, o Regina del tutto , con 
tutto l' animo mi foggetto f e fotto il fuo 
potentifììmo Patrocinio , c al pregiatiflìmo 
onore delle egregie voltre pregiatiflìme laudi , 
alle quali con il cuore , e con la lingua., 
tèmpre prontifsimo , ardifeo in fegno di 
umilifsima riverenza , piegando il ginocchio, 
dirmi , come in eterno delidero 
Della M. V- 



7/ più umile Servo 
FILIPPO CARMAGNIN7. 
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P RJE FATIO. 

Eluti inctytat ìlle Romaaat Eqaet Marea t Car» 
tìuf y at't y qu<t pietà* ilTtus e rat , omni metn 
ingraentis calamitati^ ir,e\V,ffimam Patriam libera» 
ret faam y pbalerat* infide» f equo in tngenfem ite 
Foro apertam voragìnem fe fé precipita» egtt : 
fic ìpfe me, at animi Patriam mei ah mi/eri ili ut S uì mo- 
ne n fu Vatis angoribat traces inter Scytbat hberarem ^ i» du» 
plicem, qua biare mathematica amphjfima in Provincia adbue 
ccrnitar, geometrìe am voragìnem audaci e r immift. Tcaque fi mibi 
tgregiam tllad Cartii dee ut ,nobilifqae nota , nullo modo acce dar , 
nibìlotamen minai audacia me meo* nulla anquam penìrentia 
fubibit : nam recreato animo , incolumiqae vita , fat fu a ve t 
ex ipfa , aberefque fruffui carpam : dum fi parva b+c be- 
nigno etiam lum.'ne qaifqae viderit , tam mibi meo? y quatto 
Cartio , majut opero? pretiam erìt . 

Sed omnibas quibafcamqae mijfit , fatiut erìt , me quid 
de ordine dicere , quo fequentes ad duo Scia problemata 
fpeclaates digejfi demonfìrationes ; & quo n tam quoad eie* 

culum , 
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PREFAZIONE. 

Tccome queir inclito Cavaliere Romano Marco Car- 
Z'° y per liberare pietofo da ogni timore d % immU 
nemte calamità* la meftiffima fu a Patria , [opra 
un abbigliato- defiriero nella [palancata nel Foro 
orrenda voragine intrepido precipitò , così ancor io 
fer liberare- la Patria de ir animo mio dalì angurie del »#- 
fera Poeta di Solmona fra quelli inumami Sciti y fono nella 
doppia: voragine, che fempre aperta- nella vafì'.ffima matematica) 
provincia- per anche rimira fi arditamente traboccato . Pertanto 
fé a me non fia per venire di efo Curzio t* egregia laude, co» 
tutta ciò non potrà mai e fermi rincrefcevole il mio ardimento : 
perchè ricreato T animo , e confervata la vita / aue fio folo mi farà 
fempre un foav>lfmo frutto del mede finta : mentre poi fe quc- 
fie mie tenui cofe foftero non con maligno /guardo rimirate , 
farebbe allora di quella di Curata afsai più vantaggiofa la 
forte mia . 

Ma lafciando ogni altra cofa da parte , gioverà* che io 
faffi a dire qualche cofa dell' ordine , che nelle fcguenti dì* 
mofiraetoui intorno a ì detti due problemi farò per tenere t 

t per- 
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eulum trìplici falle ad squale reclììineum ejur reduèlionem 
per tentavi .: ideò in tre-s dive r fai inter fe fe demonfiratìonet 
( quarta enim , utt videre licebit , eadem anterior ter ti a eft, 
oh rei claritatem divulga ) partim dejumptas ex convtxa , 
partim ex concava parte illius , iota de eo res di f per t ita 
eùt : inter ipfas demonflrat'tones minime recenfttis pauc'u illis 
quarundam ftgurarum , qua tanquam in itinere ducei , etfi 
jam forte non obfcura , pramktenda tamen erant : nec no» 
quibufdam aJiis , qua* ne feto + quo animi oeftro tandem ad- 
dita junt ; dum problema Deliacum mi ultra babere quivit , 
auam brevijfmam demonfirationem , omnium in calce repo* 
fttam - 



Bn btec funt , qua* ingenti mei tenui far invenire poth 
fuit , aut ad explanandam , aut ad expediendam diftorum 
problemntum folutionem . De ea , qua ad pb'tlofopbicas ret 
delaèeretur utilttas , prater rem e/se puro , & verbum qui- 
dem facere , dum quìlibet veritatis amator fat probi noveriti 
quale conjeclurat inter , & demonflrat'tones intercedat dtfcrU 
men •: prater ipfum , qualecumque ftt , utile gaudutm , qu* 
folet cuju/que animus cumulati , juxta illud , omnia nova 
placcnt : quando quid novi fe fe quoque modo nobis percipten* 
dum offerì . 

Quod fi forte quadam & oh rei difìcultatem , & oh 
parvam , quia per me mibi comparatam fupelleclilem 
meam , & mibi id datum non efset ( aut baud iniquis fa* 
pìentum fuffragiis , aut quia incolumi Piclore non laudari folet 
Pittura ) utt Geometria , fe non valuifse Herculeas iftas tran» 
filire quafi columnas , conceptum fere dolorem demerem : 
gaudebit nibilo tamen minus fummopere animus meus , ita UH 
per me apparatam efse viam , ut fub alicujus Lynceot aufp'u 
dis vtrendum mibi mìnime ftt , quin aliquando tandem prò* 
fergrediatur ; fic quoque guua cavat lapidcm , non bis , 

fed 
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r perchè per quello , the il Cìreoh riguarda ' 9 per tre divcrf* 
vie la di lui riduzione ad un uguale rettilineo bo tentata : 
perciò in tre differenti dimofirayoni ( mentre , come potrà 
veder fi , la quarta è la mede/ima antecedente ter^a per 
maggiore chiarezza fpartata ) prefe chi dalla di lui parti 
efleriore , e cbt dalf interiore , farà divifo tutto f aggira* 
mento intorno ad e/so , jen^a noverare fra di efse dimoflra* 
%ioni , quelle di aleute poche figure , che dovendo fervirt 
Come eli feorta nel cammino ( (ebbene- già forfè non incognite) 
fi dovevano eontuttociò necefsariamente premettere : ed infie* 
me alcune altre , ebe per un certo non faprei qual moto di 
animo fono finalmente fiate aggiunte , mentre il Deliaco prò* 
blema non ba potuto avete , che una breviffima dimo^ra^io* 
ne in ultimo luogo ripofia » 

Ecco quel poco , ebe ba faputo la debolezza del mio ta* 
lento ritrovare , o per facilitare , o per ifpedire la (olu^hne 
de i detti due problemi . Della utilità , ebe alle filolofiche 
cofe ne ridonderebbe , ftimo fuperfiuo , ebe io ne parli : men- 
tre cbt amante è del vero , fa ben diflinguere le congbiettu* 
re dalle dtmojìra^ioni , oltre una certa utile giocondità , che 
eiafeuno fperimentar fuole , fecondo quel detto , ogni novella 
piace , nel fentire cofe nuove . 

Che fe per forte è per la difficoltà d;lY opera , e per 
la poca fupellettile mia , perchè da me a me provvida , non 
fofse dato a me ancora ( o a maturo giudizio di color, che 
fanno , o perchè vivo il Pittor , non vai Pittura ) il toglie* 
re alla Geometria il concepito , per così dire y fuo duolo di 
non aver potuto oltrepafsare quefle qua fi et Ercole colonne : 
nulladimeno farà mio fomwo godimento /* averle così agevola- 
ta la via , che con la feorta di qualche Linceo , non pofso 
dubitare , che alla fine ella fia per oltre varcare : così an- 
che la goccia il fatto incava , feppur vi cade fpeflo : nè 
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(ed fxpè cadendo : neqw alio confilo vernacuU , & Urina 
lìngua b*c a me confcripta funt . 

Interim , dum ut Jcias velim , eum nulla unquam edi- 
tto fuis careni errata , e a , qua tei darli arem macularmi , 
emendata reperturum loco , ubi mot efi ; abecedariaf tabula 
jolum minorìbui literh , & numera , quando majoret ultra 
grecar aderant , ne me ufum mirerà ; non emm fine alìquS 
caujsa id fera ; /ed he ne ma^ni quidem monetiti efi . 




VE 
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per alcuna altro fine è flato ciò in tofeané , e latina lingua) 
da me fcritto . 

Frattanto non dovendo traìafciare , che non riefeendo 
alcuna edizione fcevra de i fuoi errori , quelli , che potrebbe* 
ro intorbidare la c tiare ^a , fi troveranno corretti al luogo 
J olito : f efsermi io fervilo folamente del? Alfabeta minore , 
e de i numeri 9 quando oltre il Greco , travi il maggiore , 
non rechi meraviglia , perebè non fen^a qualche motivo i 
accaduto coti . Ma ciò neppure è cofa di grò* rilievo , 




DELLA 




Fi* I. 
Tab. I. 



DE CIRCULI 

QUADRATURA. 

mmm 

A L I Q_U OT FIGURA 

Vcmonflratimibus frammenta. 

Irculo defcripto , in cimidia iilius par- 
te dimidium quadrati , quod inferi- 
ti in ipfo poceiì , deferibatur , fu- 
perque duo lacera ab: cb; qua par- 
te centrum refpiciunt, -deferibaneur fi- 
gura illis xqu?les,quas ipfa ab; cb: 
ìecant ab ipfo c ir cu lo , dico circulum , 
fed quartuor «qualibus illis figuris carentem , aqualem 
efle quadrato infcripto . Cum enim quatuor , sequ; Ics 
o.nnes, figura; fintexceflus circuii fupra quadratum in eo- 
dem infcriptum, necefse eft, ut ipfe circulus quatuor i- 
pfis orbatus figuris acqualis fit quadrato infcripto. Fi- 
gura iftius modi, feilieet circulus , quatuor cui delint 
figura: ex illis , quas ab ipfo latcra infcripti fecant 

qua- 
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DELLA QUADRATURA 

* 

DEL CIRCOLO. 




ALCUNE FIGURE 

Che alle dimojlr azioni conviene premettere. 

I deferiva un circolo , e nella di lui Rg. I. 
mesa la metà del quadrato, che in ef- Tab. I» 
fo può ìn feri ver lì , c lòpra i due la- 
ti ab: co; deferivanii verfo il centro 
figure eguali a quelle, che effi dai cir- 
colo fegano; dico, che il circolo, me- 
no le quattro uguali figure, uguaglia 
il quadrato infcritto. Perchè eflendo le quattro dette 
eguali figure quelle , nelle quali il circolo Impererebbe 
il quadrato infcritto, ne feguirà, che eflb meno le ftef- 
fe quattro figure fia eguale al quadrato infcritto . Que- 
fta figura, cioè un circolo meno quattro figure di quel- 
le, che fegano da eflb i lati dell' infcrittovi quadrato 
( detragganii le figure da qualunque parte , mentre la 
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quadrati ( undecunque talcs figmx tollancur, dum, mi 
Fig. ». videre cft fig- 2. & 3. mutano loci illarum non muta* 
F/g. 3. bit quantitatcm ) appellabicur quadratum ordinis pri- 
mi, vel primx fpeciei. 

Fig. 4. Dcfcribantur concentrici duo circuii alter alterius 
' duplus , & in minore infcribatur quadratum , & in al- 
cero ducantur duo latera ab: ed: quadraci quod quis pof- 
fec inferi bere, qux minorem circulum tangent, dico hu- 
jufmodi figuranti , dempto tamen circulo minore , nec 
non figuris ab majore circulo per latera ab; ed: fupe- 
rius dieta fectis , xquare quadratum in minori circu- 
lo inferi ptum . Cum enim fit circulus alter minoris cir- 
cuii duplus , fi ab ipfo trahatur ipfe minor circulus r 
quodeunque relinquitur adxquabit ipfum minorem , non 
fecus ac perpendicularis eft adxquac radium fg: ( Reli- 
quia circuii majoris quandam ob fimilitudinem dicentur 
rota majoris circuii , illius feilieet circuii , cujus illx pars 
fuerint. ) Cum igitur rota majoris circuii acquai is fit 
circulo minori, cumque fint dux figure ab ipfa fecìx 
per latera ab- ed: xquales quatuor fimiliter fectis a cir- 
culo minori per infcripti quadrati latera , manifefta res 
cft, quod fi quis ab rota dicìas duas auferat figuras , 
veiuti quatuor fimiles ab circulo , ablata erunt xqualia , 
unde & relinquentur xqualia , acque adeo reliqua in ro- 
ti xquantia reliqua in circulo xquabunt inferi ptum in 
i pio quadratum. Figura hxc rota videi ice:, qux ex cir- 
culo alterius circuii ab ipfo detraevi duplo relinquitur 
carens tamen duabus figuris ex iis deferiptis fupra la- 
tera quadrati infcripti in eo circulo, cujus ipfa eft pars, 
dicetur ( quomodocunque demancur ex figurx ) quadra- 

/ m . tum ordinis fecundi. 
Fig- 5. 

Fig. 6. Et quia plures ordinari poflunt fimul rotx, ideo- 
que tale quadratum multiplicari , deferibantur dux ro- 
tx 
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mutazione del luogo non farà loro mutare la quantità, 
come nella fig. a * & 3 ; ) la chiamerò un quadrato del- Fig. *. 
l'ordine primo, o prima fpecie. Fig. 3. 

Si deferivano concentrici due cìrcoli in ragione fra pj- 4> 
di loro dupla, e nel minore di efli fi inferiva un qua- 
drato, e nel maggiore li tirino due lati ab: ed: del qua- 
drato, che potrebbe inferi vervifi , che toccheranno il mi- 
nor cerchio ; dico , che quella figura meno però il cir- 
colo minore, e meno le porzioni fegate dai circolo mag- 
giore dai detti due lati ab: ed: uguaglia il quadrato 
infcritto nel minor cerchio. Imperocché eflendo il cir- 
colo più grande duplo dell'altro, fe da elio fì tolga 
T altro, il rimanente farà eguale all'altro. ( U rimanen- 
te del circolo maggiore per la fimi li tud ine lo chiame- 
rò ruota del circolo maggiore • cioè di quel circolo, 
di cui egli è parte-. ) Eflendo dunque la ruota del cer- 
chio maggiore eguale al circolo minore, come la per- 
pendicolare efi uguaglia il raggio fg: , ed eflendo le due 
figure fegate da efla dai lati ab: ed: eguali a quattro 
fegate dal circolo minore fimilmente da i lati dell' in- 
fcrittovi quadrato, è manifeito, che togliendo dalla ruo- 
ta le dette due figure, come dal circolo quattro fimi- 
li, fi va dalle eguali fottrando cofe eguali, onde emen- 
do le rimanenti eguali, farà per conseguenza il rima- 
nente della ruota eguale al quadrato infcritto, perchè 
quefto è il rimanente del circolo. Quefta figura, cioè 
la ruota rimanente di un circolo doppio di un' altro , 
dopo detratto 1' altro infieme con due figure delle de- 
fcricte fopra i lati del quadrato infcritto in eflb circo- 
lo , di cui ella è parte , la chiamerò , comunque tol- 
gati fi le due figure, un quadrato dell' ordine fecondo. Fl 8« 5« 

E perchè poflbno molti plicarfi le ruote , e perciò Fig. 6. 
tal quadrato, fiano deferitte due ruote in dupla ragio- 
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t* altera altcrius dupla ( id quod fìet, fi quis tres 
circulos continua proportionc duplos defcribat ) & in 
unaquaque ex ipfis perficiatur quadratum ordinis fe- 
cundi : erunt duo ifta quadrata ordinis fecundi aequalia 
triplo quadrati in circuio minore a: infcripti eo , quia 
cum circulus a: fit is, qui aequa t minorem rotam , un- 
de fubduplus etiam ed altcrius rota majoris, erit tri- 
ens, feu pars tertia duarum, qua» fimul iumunrur, ro- 
ta rum. Figura ifta, duae fcilicet rota; in ratione dupli: 
fed Ungula quxque carentes duabus ex illis figuris , quas 
ab ipfis fecant latera quadrati in circuio infcripti, cu- 
jus ipfe pars fuerint; fi ve folum rota major careat tri- 
bus ex iisdem dici is figuris, co, quòd una rots majo- 
ris figura prò re data acquee duplum fimilis figura; mi- 
nori s rota;, vocabitur quadratum ordinis tertii, feu ter- 
tia; fpeciei. 

Pi 7 Duas hafee fìguras appellabo trìlinea , alterum ex 
Fig.' 8. un ^> alterum duabus ex curvis ( de circularibus fem- 
Tab. II. P cr dicens ) uno verbo figuris , qua; impofito certo non 
gaudent nomine, nomen indam prò linearum quantita- 
tu, tum eas vocitans quadrilineas , rum quinquelineas 
&c prout rei claritas poftulare videbitur. 



Fig. 10. 
Fig. n. 



COROLLARI!/ M t 

COlligitur ex di&is, & prxfertim ex figuris quarta* 
& fexti , quod non folum squalibus cum arcubus 
aequalium circulorum curvatis oppofitis ad easdem par- 
tes, uti videre licer in tribus hifee figuris, qua rum 
nona habens arcus ab: bc: reCtamque ac* , fuos termi- 
nos, acqualis eft regulari triangulo abe: infcripto in eo- 
dem circuio, cujus peripherix funt pars ejusdem ar- 
cus; decima duos pariter habens arcus, arqualis eft qua- 
drato ac, undecima quatuor , alteri quadrato bd; ficu- 

ti 



Digitized jjy Google 



ne fra di loro ( il che feguirà dcfcnvendofi tre circo- 
li in ragione continuamente dupla ) e fi complica in, 
ciafcuna di elTe il quadrato dell'ordine fecondo, faran- 
no quelli due quadrati dell' ordine fecondo eguali al 
triplo del quadrato infcritto nel circolo minore a:, per- 
chè a: , etfèndo il circolo uguale alla ruota minore , 
onde è fudduplo della maggiore , farà la terza parte 
di amendue le dette ruote prefe infieme . Quella figu- 
ra, dico due ruote in dupla ragione fra di loro, , 
ma ciafcuna prela meno due figure di quelle , che da 
efia fegano i lati del quadrato infcritto nel circolo, di 
cui ella è parte, ovvero in tutte, prefe meno tre di 
tali figure , fegate folo dalla ruota maggiore , perchè li- 
na figura della ruota maggiore eguaglia in quello calo 
il doppio della fimile della ruota minore , la chiamerò 
un quadrato dell'ordine terzo, o terza fpecie. 

Quelle due figure le chiamerò trilinei uno di u- p . 
na, e uno di due curve, o archi, intendendo fempre 
curve circolari , in fomma a quelle figure , che non han- T ^ b »J 
no un certo determinato nome, darò il nome fecondo 
la quantità, e qualità delle linee, che faranno i di lo- 
ro termini: dicendole or quadrilineo, or quinquelineo , 
ec. come richiederà la chiarezza maggiore. 

COROLLARIO. 

SI raccoglie dal fopraddetto in fpecie dalla figura quar- 
ta, e fèlla, che non folo con eguali archi di cir- 
coli eguali, e li op porti piegati alla fleffa pane, come 
fi può oflèrvare in quelle tre figure , delle quali la no- 
na, che ha li archi ab; bc; , ed una retta ac: per ter- R J ^ 
mini , eguaglia il triangolo regolare abe* infcritto nel IU 
medefimo circolo, della di cui periferia fon parte i di 
lei archi : la decima pure di due archi eguaglia il qua- 
drato ac; l'undecima di quattro, l'altro quadrato bd;, 

co- 



ti palam eft, cò, quod niJ aliud rcvcra he figure fint, 
quam ipfacadem, que adequane retti linea , quibus quan- 
tum ex uni detrattimi, non minus alcera ex parte ad- 
ditum eft: verum etiam in squali bus cum arcubus in- 
equalium circulorum, dummodo op polì ti fint ad eas- 
dem curvati partes, conftitui pofl'unt curvilinee , vel 
miftilinee figure equales rettilineis . Quod cum ex tran- 
fattis haud difficulter pateat, quamque inter fe ratio- 
nem oppofiti arcus habere debcant facillime innotefeat, 
nec majori indiget probacione, nec precereundum erat. 

PRIMA DEMONSTRATIO 



Ex esteriori fev convexà alicujus circuii pMrtc 

defumptà» 



TT-^^Ucantur duce rette ad: bc: horizonri parallele , 
r! h iii" 1 1 * Bter< l ue ipfas, & ab ipfis tatti ( id, quod u 
* * [ J Jbi fìet, quo verticaJes circulorum diametri ca* 

dune ) duo deferibantur circuii, qui inter fefe 
equales excerius fernet tangant , & in cavo illorum , 
manente eodem centro, alii deferibantur duo, fed ita, 
ut finguli quique tres fint utrinque inter fe continui 
proportione dupli. Ducantur deinde majorum circulo- 
rum horizontales diametri, que eadem erunt in linea*, 
& diametri verticales, que, uti dittum, horiyonti pa- 
rallelas retta s ad-* ber conjungent: unde perfettum erit 
paralleiograramum abed: Retta efc fecet id parallelo- 
grammi bifariam , hec , uti patet , per punttum con- 
tattus g: tranfibit, & ideircò verticalibus circulorum 
diametris erit parallela . Infcribantur prarterea utraque 
ex parte in majoribus circulis quadrata hi: kl: fed ita 
ut illorum oppofita latera, ea, que produtta in pun- 
tt's m; n: fecantis e.- f: fimul concurrunt, fint & ipfa 
horizontalia, & ad puntta i.* I o; p: , ubi quadrantem 
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come è ben chiaro , perchè elleno non fono alerò , che 
le ifteffe figure rettilinee » che eflè eguagliano, alle qua- 
li quanto fc le toglie da una parte, tanto fé le aggiu- 
gne dall'altra.' ma ancora con archi dileguali di circo- 
li dileguali , purché li oppofti fiano piegati alla iftefla 
parte, fi poflòno coftituire figure curvilinee, o miftili- 
nee uguali ad altre rettilinee. Ciò che per dedurfi con 
faciliti dalle antecedenti , come la ragione delli archi 
fra loro, non ho voluto paflàre fotto filenzio. 



PRIMA DIMOSTRAZIONE 

Prefi dalla parte efleriore, o convefa il un circolo. 



S 



I tirino due rette ad: bc: parallele all' ori zon te, e 
fra di effe, e toccati da eflè ( ciò, che farà, o- 1 
ve caderanno i diametri verticali dei circoli) fi 



deferivano due cerchi , che eflèndo uguali fi toc* 
chino per di fuori, e nel concavo di efli con il mede- 
fimo centro dei primi, fe ne deferivano altri due, co- 
si , che ogni tre da ciafeheduna parte fiano fra loro in 
ragione continuamente dupla. Si tirino poi dei circoli 
maggiori i diametri orizontali, che faranno per dirit- 
to, ed i verticali, che come dilli , congiugneranno le pa- 
rallele ad: bc:, onde farà compito un parallelogrammo 
abed; leghi la retta ef- quello parallelogrammo per il 
mezzo, pafferà per il punto del contatto g; e farà per- 
ciò a i verticali diametri de i circoli parallela . Si inferi- 
vano da ambedue le parti nei circoli maggiori i qua- 
drati hi: kls in modo però, che i di loro lati oppofti, 
che prodotti concorrono infleme ne i punti m: n; della 
fegante ef; fiano elfi pure orizontali , ed a i punti i: 1: 
o: p: , nei quali fegano la quarta parte della periferia 

del 



pe n phxrix fui circuii fecant bifanam , ab pun&is e: Se 
altero ad ver fo f: duci ce funto recise co: ep: fi; fi: & 
ex iisdem punftis il: opc decidane ad rectam fe: adeò 
ut reliquas qg: rg: adxqucnt fingulx quxque, recìx li- 
ne x or: pr: iq: lq;, & tandem ex puncìis, in quibus 
fecant rectam ef: poftremx hx rectx ducantur ad cir- 
culorum perimetros alix re£tx , ex quibus quxlibet bi- 
fariam arcum illuni dividat , qui duas inter rettas po- 
fitus o&ava pars erit perimetri fui circuii. 

Jam hoc peratto ob oculos verfatur parallelogram- 
mum hstk; ex o&o compofitum xqualibus quadrar is , 
ex quibus quodlibet quadrans, vel quarta pars eft u- 
nius ex inferi pus majonbus in circulis quadratis , infu- 
per & ex parallelogrammo oilp: inter ipfa medio qua- 
drata : vel alio modo, compofitum duobus ex xquali- 
bus quadratis ordinis, quem dixi tertium, ad hoc, duo- 
bus ex circulis v: & z.-, quos cingunt eadem quadra- 
ta, & duobus ex trilineis duabus quodlibet ex curvis , 
feilieet ex trilineo opg: & igl: adverfo , & xquali , adeò, 
ut permanente utroque modo eodem fpatio, prima il- 
lius compofìcio alteram adxquet, qualitace licet figura- 
rum diverfem. 

■ 

Qua de re fi a parallelogrammo hstk; velit quif- 
piam cum primx, tum fecundx xqualis compofitionis 
illius, xquales detrahere partes, procul dubio id, quod 
unamquamque poft demptionem utrobique relinquitur, 
xquale erit inter fe. 

Itaque cum in prxmiflìs figuns demonftratum fue- 
rit, quadratum ordinis tertii xquare triplum quadrati 
inferi pti in circulo, minori rotx, xquali, qui circulus 
cric in prxfens circulus v- vel z: erunt ergo duo «- 
quatta ordinis tertii quadrata xqualia fextuplo quadra- 
ti infcripti in y: vel zt at fex ex infcriptis quadratis 
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del Tuo circolo per mezzo , fiano da i punti e: , e 1* 
op pollo f. condotte le rette eo; ep: fi: fi: e dai mede- 
fimi i; L o: p: cadano alla retta e£ in modo che eia- 
fcheduna uguagli la rimanente qg: rg: le rette or: pr: 
iq; lq: , e finalmente dai punti, nei quali fegano la ret- 
ta ef: quelle ultime rette fi conducano alle periferie dei 
circoli altre rette, delle quali ciafeuna leghi per il mez- 
zo queir arco , che polio fra due rette farà 1' ottava 
parte dell'intiero perimetro del fuo circolo. 

Or ciò fatto vedefi un parallelogrammo hstk: com- 
porlo di otto eguali quadrati , dei quali ciafeuno è la 
quarta parte di uno degli infcritti quadrati nei circoli 
maggiori, e più del parallelogrammo oilp: pollo in 
mezzo delli (ledi quadrati: ovvero altrimenti, compollo 
di due uguali quadrati dell'ordine terzo , più , di due 
circoli v: n d' intorno ai quali (tanno detti quadrati, 
e pili , di due trilinei di due curve , cioè del trilineo 
opg: ed igb eguali fra di loro ; di maniera , che effondo 
Tempre lo fteflò fpazio, ila il primo detto di lui com- 
ponimento uguale al fecondo , benché differente nella 
qualità delle figure. 

Per la qual cófa fé dal parallelogrammo hstk: fi 
▼olefle si della prima, che della feconda di lui ugua- 
le compolizione eguali parti fottrare, farà cofa certa, 
che il rimanente dopo ciafeuna detrazione uguaglierà 
tempre il rimanente diveriàmente figurato . 

Eflendofi pertanto dimoftrato nelle premeflè figure, 
che un quadrato dell' ordine terzo uguaglia il triplo del 
quadrato infcritto nel circolo eguale alla ruota minore, 
qual circolo farà prefentemente il circolo v: o n fa- 
ranno dunque i due eguali quadrati dell' ordine terzo 
uguali al fefiuplo del quadrato infcritto in v; o z. ma 

E fei 



in v: vel z: font fex quartx partes unius in circulis majo- 
ribus ex infcriptis quadratis , fcilicec hi: vel kl; erga 
duo xqualia ordinis certii quadrata fex «quant quarta* 
partes quadrati hi: vel kl: unde xqualia erunt fimul 
fumptis quadratis ov: hv: sv:, & altera* ex parte pz: 
kz. tz.- quorum quodvis quarta pars eli infcripti hi: vel 
Jd' veluti bene pater. 



Demantur igitur a parallelogrammo hstb primum 
fuperius di&a fex quadrata, qux funt figurx re&ilinex 
primx iJJius compofitionis, & deinde duo xqualia or- 
dinis terni quadrata, qux miftilinex fìgurx funt fecun- 
dx: manifeftum ex di&is ed, quod quia utroque modo 
cqualia tolluntur, reliqua etiam xqualia erunt interfe: 
fed demptis fex quadratis nil fuperefi ultra parallelo» 
grammum oilp: una cum duobus xqualibus quadratis 
vi- zi; demptifque duobus ordinis tertii quadratis, re- 
Unquuntur duntaxat duo circuii v: & z: una cum duo- 
bus trilineis ogp; igl: ergo reliqua duo xqualia quadrata 
vi.- zi- unacum parallelogrammo oilp: xquabu t reliquos 
duos circulos v: z: unacum duobus xqualibus ogp: igl; 
trilineis. 

COROLLARIUM. 

SI cum circulis v: & z: unacum trilineis ogp: igl:» 
tum duobus quadratis vi: zi; una cum parallelogram- 
mo oilp: , fpatiis inter fé fé xqualibus , xqualia adde- 
rentur, duo feilieet inter fé fé xqualia triangula oep: 
& oppofitum ifl:, jam fe femper xquarent , fed circu- 
lorum una cum trilineis, & fuperius dirti s triangulis 
obire poflent tunc vices etiam dux rotx minores , fum- 
ptx una cum quadruplo trilinei iox; una ex curva, & 
fupra majorem alicujus ex ipfis rotis periphxriam de- 
fcripti. Namque aox; dimidia pars eft trilinei firn il is aeg.- 
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fci quadrati degli inferirti in v: o 2: fono fei quar» 
parti di un quadrato degli infcritti nei circoli maggio- 
ri , dico di hi: orvero kl: dunque i due eguali quadraci 
della fpecie terza eguagliano fei quarte parti del quadra- 
to hi.* ovvero kl: onde faranno eguali ai quadrati in fie- 
ni e preti ov.- hv; sv: e dall' altra parte pz: kz: cz; cia- 
feuno de i quali è la quarta pane dell* infcritto hi: op- 
pure kl; come è mamfefto. 

Si fottrino dunque dal parallelogrammo hstb pri- 
ma i fopraddetti fei quadrati , figure rettilinee della pri- 
ma di lui compofizione, e dipoi i due eguali quadrati 
dell'ordine terzo, figure miftilinee della feconda, è ma- 
nnello per li antecedenti , che cogliendoti ne lì' uno , e 
nell'altro modo eguali cofe, ancora le rimanenti faran- 
no fra di loro uguali : ma difalcati i fei quadrati , nul- 
la vi refta più, che il parallelogrammo oiJp. infieme 
con i due eguali quadrati vi; zh , e detratti i due qua- 
drati della terza fpecie vi re ih no folo i due circoli v: 
c z: più i due trilinei ogp: igL- dunque i due rimanen- 
ti eguali quadrati v i; zi; infieme con il parallelogram- 
mo oilp; eguagleranno i due rimanenti circoli vz.- più 
i due eguali trilinei ogp; ed igL- 

COROLLARIO. 

SE ed ai circoli v: e z: infieme con i trilinei ogp; 
igl: ed ai quadrati vi; zi* inlieme con il parallelogram- 
mo oilp;, fpazi uguali fra loro, fi aggi unge fièro ugua- 
li cofe, cioè i due fra loro uguali triangoli oep: , e 1' 
oppofto i fi: farebbero fempre fra di loro uguali , ma in 
luogo dei circoli infieme con i trilinei, più i detti tri- 
angoli , farebbero allora anche le due ruote minori , 
prefe però infieme con il quadruplo del tri lineo iox: 
di una curva, deferitto fopra la periferia maggiore di 
una di elle ruote . Imperocché iox: è la metà del fi* 

B 1 mi- 



ftpra rotanti majorcm ex eadem parte deferì pei , juxu 
rationem circulorum, & acg.- squale eft unicuique ex 
fupra dicìis trilineis ogp; igl- una cum uno ex triangu- 
lis, ut pateti qua de re cum quadruplum iox; squa- 
le flt duplo aeg; squabit duo trilinea ogp; igl: additi» 
ipfif duobus triangulis; cumque rots acquai es fmt circu- 
Fig. 13. 1» v: z; deducetur hinc, quod figura, qua quafi con- 
fpicilla fuis orbata vitris reprsfentat, squalis ile duo- 
bus quadratis iv: Iz; infuper & parallelogrammo oilpr 
additis duobus triangulis oep: ifL nofi fecus, ac propo- 
ficum fuit. 

Fig. 14. Ducìa* nunc horlzonti parallela recìa ay; , deferì- 
Tab. IV. bantur "concentrici duo femicirculi, alter alce ri us qua- 
drupla, fuperque eorum dimidiatas perimetros. iis fum- 
ptis, qui funt ex eadem parte, deferibatur fimiliter tri- 
lineum ex cujus recìis quslibet fit dimidium lateris qua- 
drati, quod per fedo circulo circumferibi poteft , & , 
his peracìis, in verticalibus ipforum trilineorum dimi- 
diis partibus id omne fimiliter fìat , quod in Amili cu- 
jufeumque ex trilineis fupra majores rotas(in anteceden- 
ti fig.. ix. ) deferi ptis parte factum fuit : apertum 
cft ( fi in ipsS ii; trilineum ged: fumatur ) quod 
veluti tum recìa rp: squalis fuit tangenti rg: , five qg: , 
ita nunc recìa ed; squalis erit tangenti ea:, & recìa 23: 
recìs ia-, & quod ficuti retta pm: producilo lateris ho- 
rizontalis quadrati kl: , & fecans bifariam arcum trili- 
nei ged: perpendicularis fuit ipfius verticali latori eg:, 
fic fimiliter reti a di; laterì ba;,& recìa 3 li: lateri na;, 
& quod ut recìa pe: trilineum ipfum eft bipartita, ita 
recìs bd: n3-- , Se quod non (ècus, ac recìa rj: , qus 
bifariam mediam trilinei arcus partem difTecuit , ita re- 
cìs ek; , eq; bifariam medias partes arcuum deferipto- 
rum trilineorum partientur. Quibusmediis partibus fub- 
tenfis de inde recìis ad: do: a 3: 37: paralleli ex pun- 
cìis e: & ù , ducantur uni recìs id: recìs eg; , f Jv , qus 
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milc trilineo acg: defcritto dalla ftefla parte fopra la ruo- 
ta maggiore fecondo la ragione de i circoli , ed aeg; u- 
guaglia ciafcuno de i trilinei fopraddetti ogp: igl; con la 
giunta di uno dei triangoli, come fi vede: onde il qua- 
druplo di :ox: eguagliando il duplo di aeg: iàrà egua- 
le ai due trilinei ogp: igl: con la giunta dei due tri- 
angoli: e le ruote eguagliando i circoli v: z: fé ne de* Fig. 13 
durra, che la figura, che fi fa fimile ai vetri da oc- 
chio, ovvero occhiali, mancanti del vetro, uguaglia i 
due quadrati iv: Iz; più il parallelogrammo oilp: con la 
giunta dei due triangoli oep: ifl- come appunto fi difle. 

Or tirata una retta ay; orìzontale , fi deferivano Fig. 14. 
concentro comune due (èmicircoli in ragione fra loro qua- Tab. IV. 
dm pia, e fopra le metà dei loro perimetri , prefe quel- 
le dalla iftefia parte, deferi va li Umilmente un trilineo, le 
di cui rette fiano ciafeheduna la metà del lato del qua- 
drato, che fi circonfcriverebbe al compito circolo, e ciò 
fatto , fegua nelle verticali metà di elfi trilinei tutto ciò, 
che nella fimile metà di ciafcuno dei fimilmente de- 
ferite! fulle ruote maggiori (nella antecedente Mg. 12:) 
fu ratto ; è manifefto ( prendendoti in ( efià 1 2: ) il tri* 
lineo ged: ) che come allora fu la retta rp; eguale alla 
tangente rg: , oppure qg; , così adeflb la ed; farà egua- 
le alla tangente ea:, e la 23: alla 2a; , e che come la 
rena pm: produzione del lato orìzontale del quadrato 
kl: e fegante per mezzo 1' arco del trilineo ged: fu per- 
pendicolare al verticale lato eg; di elio, così fimilmente 
la di: ad un lato ba: e la 3I1. ad un lato na: e che 
come la pe.- divife e fio trilineo per il mezzo , così le 
bd: , ny 9 e che come la -3: fegò in pani eguali la me- 
tà dell' arco di eflb, così le ek: 2q: fegherannfc per mez- 
zo le metà delli archi dei deferitti trilinei. Alle quali 
metà dipoi le rette ad: do: 33: 3V: fot tendendo, paral- 
lele alla id: dai punti e: £ fi tirino le eg:, flv, quale 
fh--, non efièndo parallela alle 3fr e toccandola le fa- 



f h: , nifi retta? jh; fit parallela , dum eam tangit die 
debet in eadem linei; & produdis re&is ck: , bd.- , li- 
nea 3g- parallela fic linee ef: 

Cuna igicur rimili a trilinea fine inter fe in eadem, 
ac femicirculi inter iè , rat ione , eric ma jus alcerius qua- 
druplum ( nec alicer ed in fig. 12: limile crilineum ged; 
fuperius dicìum, quoad trilineum abe:, delcriptum fi- 
miiiter fupra circuii z: periphaeriam) idcoque eric illiug 
quarta pars xqualis crilineo minori. 

Afferò nunc miftum fegmentum , quadrilineum vi- 
deliect iekd;, quartam partem elle majoris trilinei .acqua- 
lem alteri crilineo anv: Cum fic enim angulus dbo: in 
vertice b: angulus femire&us, eò, quòd una eft ex par- 
tibus anguli recìi ibc- , quas fecic recìa bd: , quae trili- 
neum bifariam diffecuit, eric propter parallelas id:, bc-, 
rqualis alterno angulo bdi; , qua de re etiam angulus 
bdi: femirecìus erit.- atqui cotus bde-' angulus rectus eft , 
eò, quia recla bd; perpendicularis eft rec"tx de; , quo- 
niam cum de; xqualis fit tangenti ea;, & ideò ipfe quo- 
que femicirculum tangat, & tangat in puncìo d: , quia 
etiam recìa ek; bifariam fecans arcum inter ipfas de.-, 
ea;, produca pergic ad cencrum x;,eft versS vice per- 
pendicularis recise bd: , eò , quòd bd; pergic ipfa quo- 
que ad cencrum x:; ergo reliquus angulus ide; quoque 
femirecìus eli . Unde cum in unoquoque ex duobus crian- 
gulis ibd: , ied; circa unum commune lacus id; fine duo 
alter alteri xquales anguli, co, quòd esteri anguli c j ci. , 
bid:, politi jam reeìi fuerint, erit criangulum ibd: s- 
quale criangulo eid: Sed etiam crilineum ckd; xquac cri- 
lineum eak.\ quoniam ucrumeunque totius trilinei aed: 
dimidia pars eft, fatta per recìam ek:, ergo nil ultra 
remanens in majoris trilinei media parce, fi duo aequa- 
lia triangula una cum duobus xqualibus trilineis com- 
ponunc tocum ipfius majoris trilinei dunidium , unum 

trian- 
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ri per diritto ; e prolungate te et- , bd:, la 3£ fia pa- 
rallela alla ef: 



Eflèndo pertanto i limili trilinci fra loro nella ra- 
gione de i femicircoli tra loro , farà il maggiore qua- 
druplo dell'altro (come appunto nella % li: è il tri- 
li neo limile ged: fopra detto del tri lineo ab e: firn il men- 
te deferitto fu la periferia del circolo z:) c perciò fa- 
rà la quarta parte di lui eguale all' altro . 

Dico adeflò, che il fegmento mirto, oppure il qua- 
dri lineo iekd:, è la quarta parte del maggior trilineo, 
ed è eguale all'altro trilineo anv; Imperocché eflèndo 
l'angolo dbo; al vertice b: un angolo femiretto, perchè 
è una delle parti dell' angolo retto ibo. , fatte dalla bd-, 
che divife il trilineo per il mezzo, farà per le paral- 
lele id: , bc:, eguale all'alterno bdi: onde ancora bdk 
farà fe mi retto: ma tutto bde: è un angolo retto, per- 
chè la bd: è perpendicolare alla de- perchè eiTendo la 
de: uguale alla tangente ea: , e perciò erta pure toccan- 
do il femicircoio, e toccandolo in d: perchè ancora la 
eie va prodotta al centro x: , è vieeverfe perpendico- 
lare alla bd-, perchè bd: va ella ancora al centro x*; 
dunque il rimanente angolo ide- eziandio è femiretto. 
Sicché elTcndo in eia fc uno dei due triangoli ibd:, ied:, 
intorno ad un comune lato id:, eguali due angoli uno 
all'altro, perchè li altri angoli eid. , bid; , furono retti 
per la corruzione, farà il triangolo ibd: eguale al tri- 
angolo eid- Ma ancora il trilineo ekd: eguaglia il tri- 
lineo eale, perchè ciafeuno è la metà del trilineo aed-, 
fatta dalla eie, dunque non rimanendo altro nella me- 
tà del trilineo maggiore , fe due triangoli eguali con 
due uguali trilinci fono tutta la metà di eflo , un tri- 
angolo con un trilineo dei detti, ovvero il quadri] meo 
iekd: farà la quarta parte di erto , ed uguaglierà confe. 
guente mente il trilineo anv;, come fi vola. Ma 



tnangulum una cum uno crilineorum , quadrilineum fci- 
licet iekd: cric ipfius trilinci quarta pars , atque adeo 
adsquabit crilineum anv; penes minore m femicirculum 
defcriptum , dcuti afiertum cft. 

Sed fi veluti quadrilineum iekd: squat crilineum 
anv. , etiam femifigura kfd: tilt fubjecta xqualis ile dua- 
bus figuns, qux mediis partibus cotius arcus trilinei 
anv; fubjiciuntur ( prout cadit, quia duplum ipfìus fkd: 
ob flgurarum fimilitudinem , & femicirculorum incer £c 
rationem , xquale e/t duplo ipfarum duarum figurarum ) 
necefle eric, ut quadrilineum iekd: una cum femifigurS 
kfd: , videlicet quadrilacerum iefd: equale fit trilineo anv: 
una cum fubie&is duabus incer fernet xqualibus figuris ; 
vel, dixeris idem, xquale fìt duobus ilmul inter le x- 
qualibus criangulis anj; vny 

Rebus ita comparacis, affirmarim mine portionem 
quadrilateri iefd: , ideft triangulum edf: , xqualem effe 
portioni duorum triangulorum , an3:, vn3-\ qux eft tri- 
angulum ag3.- Cum enim triangulum ed£- squale fit tri- 
angulo ea£, co, quòd utrumque dimidium fìt ejusdem 
crianguli ned-, factum ab retta* eie produci a , eumque 
eaf: xquale fit tr angulo ag3;, quia ea£- , & ag3: fune 
duo triangula, qus dum habent unum angulum ea£ 
ob figurarum fimilitudinem squalem uni angulo %ay* 9 
& con te n tu m ab squalibu6 lateribus , eò , quod cum 
homologa inter fe firn parallela, conjunguntur etiam u- 
crinque ab inter Ce paralleli* re&is eg: a a: f3:aa:, un- 
de & fune xqualia; invicem fernet debent adequare, c- 
ric etiam triangulum edf; xquale tri angulo agj: 



Igitur fi edf: xquale e fi ag 3-. (cum xqualia, qui- 
bus xqualia defìnt, fint lem per squalia ) etiam reliquie 
quadrilateri iefd: xquales erunc reliquiis duorum trian- 
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Ma fe come il quadrilineo iekd: uguaglia il tri- 
lineo anv:, ancora la femifigura kfd:, che gli è fo teo- 
polla, eguagli le due figure infieme, fottopofte alle me- 
tà dell' arco del crilineo a n v: ( come appunto fegue » 
mentre il duplo di f kd: per la fimilicudine delle figu- 
re, e fecondo la ragione dei femicircoli fra loro egua- 
glia il doppio di efiè due figure ) farà duopo , che il 
quadrilineo iekd: più la femifigura kfd: , cioè il qua- 
drilatero iefd:, eguagli il trilineo anv: più le fotto- 
pofte due eguali figure, che è quanto dire, uguagli ì 
due tra loro eguali triangoli an3:, 7113: 

E ciò etièndo, dico aderto, che la parte del qua- 
drilatero iefd:, cioè il triangolo edf: eguaglia quella 
parte dei due triangoli anj: , vn3:,che è il triango- 
lo ag3: Imperocché eftèndo il triangolo edf: eguale al 
triangolo eaf:, perchè fono ambi le eguali metà dell' 
intiero a ed:, fatte dalla e le prolungata, ed e (Tendo eaf: 
eguale ad ag3:, perchè i triangoli eaf:, ed ag 3: per 
edere due triangoli, che avendo un angolo eaf: perla 
fi milk udine delle figure eguale ad un angolo gas:, e 
contenuto da eguali lati uno all' altro per quello , per- 
chè e (Tendo paralleli li omologhi fra loro, fono inoltre 
congiunti dalle parti dalle fra loro parallele , le rette 
e g. a a: f 3: a a: , onde ancor fi eguagliano , devono ef- 
fe re eguali : farà eziandio il triangolo edf: eguale al tri- 
angolo ag).* 

Or fe edf: uguaglia ag3: ( mentre li eguali, che 
mancano di cofe eguali fon Tempre eguali) anche il ri- 
manente del quadrilatero iefd: eguaglierà il rimanente 

C dei 



gulorum: Scilicet triangulum ci d -- «quale cric quadri- 
lacero svng: 

Sic etiam trilineum an v: & quadrilineum iekd: tu* 
ter fefe acquatta, fi ambobus eadem deficeret portio, 
le invicem, ut antea , cojcquarent . Sed ( fi hoc fieri po- 
teft ) dividat ab trilineo an v: aliqua retta, dufta a pua- 
Eto y. in medio arcu ipfius trilinei polito , & qux ver- 
ticale Jatus ejus na.- fecet, portionem trilinei inopie* 
tem ab exeremo punti o a: & xqualem trilineo ekd: 
pani quadrilinei iekd; 

Ut hoc data fiat condici one, dico fatis effe, recete 
i y. lateri parvi trilinei a 2 3: verfus n; addere criangu- 
lum , cujus ipfa 2 3: , & altera linea ducìa ab eodem 
punclo 3:, ita, ut fecet verticale trilinei latus na:, fint 
latera duo, & triangulum squale fit ipfi trilineo ziy. 
Cum enim trilinea a 2 3: , & aed.- fimilirer deferì pt a fue- 
rint, unde fi aed* e(t quadruplum a i 3: juxta femicir- 
culorum inter fé rationem , illius dimidium e k d: du« 
plum erit 323;, dato,quod addacur trilineo a 2 3: co, 
quo dicìum modo, fpatium «quale ipfi 823:, manife- 
ftum eft, fore tunc temporis in additamenti hujufce fi- 
ne, inirio ab extremitate a: fumpto, fecìam ab trilineo 
anv: portionem equalem trilineo ekd;, uti qusreba- 
tur. 



Sed quia fi etiam fuperius dicìo quadrilatero 3 vng:, 
triangulorum relique pontoni per rectam 3 g.- fa ci se, ad- 
deretur fimili modo, a; verfus, triangulum arquale figu- 
ra 3U:, quat cjusdem quadrilateri quaedam pars eft, 
& ipfa figura 3 1 v: auferretur ( quoniam mutatione fi- 
guri non mutaretur ipfius quadrilateri quantitas, eò , 
quòd abiato una ex pane quantum Uli additur ex al- 

te- 
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dei due triangoli , cioè il triangolo ci d: eguaglerà 
il quadrilatero 3 v n g: 

Così ancora fé il cri lineo anv: , ed il quadrilineo 
iekd: eguali fra loro, mancatfero ambedue di una por- 
zione eguale, il rimanente di uno farebbe uguale al ri- 
manente dell' altro . Ma ( le fi può ) fi feghi dal tnlineo 
anv: con una retta condotta dal punto |: a pollo nel* 
la metà dell' arco di eflb r rilineo, e che feghi il ver- 
ticale di Jui lato n a: una porzione di e ilo , che comin* 
ciando dal punto e 11 remo a: eguagli il trilineo e k d: par- 
ti del quadrilineo iekd: 

Per fegare nel dato modo dal trilineo a n v: una 
porzione eguale al trilineo ekd;, dico, che baila alla 
retta 23: lato del piccolo trilineo a 2 3: verfò n; aggiu- 
gnere un triangolo , di cui la fteùa 13: , ed un'altra 
condotta dall' ifteflb punto 3; a legare il lato verticale 
n a: del trilineo , fiano due lati , effóndo per altro il tri* 
angolo eguale ad eflb trilineo a 2 3.' Perchè per elTere 
flati i trilinei 333:, ed a ed: Umilmente deferitti, ellèn- 
do a ed: quadruplo di a 2 3: , fecondo la ragione dei 
femicircoli fra loro, e però la di lui metà ekd: dupla 
di a 2 j:, fe fi aggiunterà al trilineo a 2 3 nel detto mo- 
do uno fpazio eguale ad elfo aty., è mani fello, che 
farà allora nel termine di quella giunta , cominciando 
dalla eflxemità a:, fegata dal trilineo anv: la porzione 
eguale al trilineo ekd-, come fi defiderava. 

Ma perehè fe ancora al fopraddetto quadrilatero 
3 v n g: porzione rimanente de i triangoli , fegata dalla 
3 fi aggiugnefle verfo a: in limile maniera un trian- 
golo eguale alla figura 3 lv: , parte di etto quadrilatero, 
e fi togliefle efTa figura 3 1 V: ( giacché mutandofi la fi- 
gura non fi muterebbe la quantità di eflb quadrilatero, 
perchè togliendofegli da una parte ciò , che fe gli ag- 

C 2 giù- 
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cera, femper cric squale tnangulo ied.-, un fupenus 
demonftratum fuit ) reliquum trilinei anv: non folum 
efièt portio squalis trilineo ekd;,cum totum anv.fuc- 
rit acquale quadrilineo iekcb, verum etiam portio foret 
dato modo fetta; potius quàm addcre primo modo re- 
tts lines 13: fpatium «quale trilineo 823-, addatur 
retts jg:, fimili ratione , triangulum , quod fi tamcn 
hoc liceat ) «quale fit ditta; figurs, 3 1 V > inde poftea 
aufercnds • 



Fingamus igitur animis , quod extremitate Tua g; 
fecando femper verticale latus na.*, nec unquam rece- 
dendo a puntto 3:, inhsrente medio trilinei arcui, re- 
tta 3 g: moveatur femper a: verfus , & defcripto pri- 
mum in figuri 3 lv: ifofcelio triangub , ejufmodi pri- 
mus illius motus fit, ut progrediate verfus a: quan- 
tum cft hoc triangulum (quod ut estera, qua; fequen- 
tur, altitudini 3IV aptatum putes ) mobilis retta 3g: 
exempli caufla a puntto g; ad punttum m: perveniet 
extremitate fua g: 

Subtendatur nunc octavx peripheri* femicirculi ma- 
joris parti, ideft parti no;, retta ejusdem nominis no:, 
erit dimidium figure not squale duabus inter fe aequa- 
libus figuris, qus relitta: funt in figura 3 1 v: , ablato 
jam triangulo squante triangulo g 3 m- , eo , quod to- 
ta figura no-* ob fimiUtudinem , juxta femicirculorum in- 
ter fe rationem, ipfarum duplum effe conftat duarum. 
Defcribatur igitur in dimidio figurs no: triangulum 
npr; , mobilifque retta 3g: percurrat iterum verfus a; 
fpatium squale ifti quoque triangulo, alinea 3 m: per- 
tinget mobilis 3g: ad rettam 3», latus trianguli npr: 
aptati altitudini 3 hr , ad rei clariwtem in » produ- 
#um. 

Et 
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giugne da un'altra , lari Tempre eguale al triangolo i e d.-, 
come fopra fu dimoftrato ) farebbe il rimanente del tri- 
lineo anv: la porzione non folo eguale al trilineo ekd;, 
perchè tutto anv: fu eguale al quadrilineo iekd.*, ma 
ancora la fegata nel dato modo.* in vece di aggiugnere 
nella prima maniera aUa retta 23: lo fpazio eguale al 
trilineo ai 3:» fi aggiunga alla retta 3 g.- in limile guua 
il triangolo , che uguagli ( fe pure ciò fi può ) la fo- 
pra detta figura 3lv:, che togliere fi deve dopo l'ag- 
giunta. 

Si fupponga pertanto, che con la fua eftremità g;, 
fegando fempre il lato verticale n a.- la retta 3 g: , ma ti 1— 
fa nel punto 3;, pollo nella metà dell' arco del trili- 
neo, muovali, ma fempre verfo a:, e defcritto primie- 
ramente nella figura 3 1 v: un* libicele triangolo , iia tale 
il di lei primo movimento , che palli alla volta di a: li- 
no fpazio eguale a quefto triangolo ( quale fi fuppon- 
ga come i feguenti, adattato all'altezza 3I1:) la mobi- 
le 3 g; per efempio giugnerà dal punto g; al punto m: 

con la fua detta eftremità g: 

1 

Si fottenda adeflò alla ottava parte della periferia 
del femicircolo maggiore, che farà la parte no:, una 
retta no:, farà la metà dellà figura no: eguale alle due 
tra loro eguali figure rimanenti nella figura 3W:, de- 
trattone già il triangolo eguale al triangolo g3m; per- 
chè tutta n o: per la fimilitud ine delle figure farà il du- 
plo di effe due, atte fa la ragione dei (èmicircoli fra lo- 
ro. Si deferiva pertanto nella metà di no: un triango- 
lo n p r: , e la mobile 3 g: fi inoltri verfo a: nuovamen- 
te uno fpazio eguale ancora a quefto triangolo , la mo- 
bile dalla retta 3 m: giugnerà fino alla retta 3 x:, lato 
del triangolo adattato all' altezza 3 h: prodotto in x: 
per chiarezza maggiore. 

E per* 
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Et quoniam in u uni dio figura; no.*, ablato triangulo 
npr; t fatis adhuc apparens fpacium relinqui debet, cu- 
jufcumque He femicirculus magnitudinis , deferibatur et- 
jam in hoc {patio ( fss cnim ed ) ifofcelium triangu- 
lum ( late r a ipfius ìpiìs cum are u bus convenire vide- 
buncur ) & quantum eli ejufmodi triangulum , ni] mi- 
nus verfus pun&um a: mobilis refta 3 g: decurrat , ab 
recìà 1 3x:, perveniet illa ad re&am 3 v:, fed ob hoc, 
non ha&enus fpatium acquale figurai 3 1 v; prastergreffk 
cric , neque adeo ab trilineo a n v; portionem illius fu- 
periorem cequalem , ex fenten ti a , triangulo e i d: fecue» 
rie, fed tanto minorem, quantum eft fpatium iliud in- 
ter arcus & latera nf tr: interjaccns ; quare etiam in- 
ferior reliqua trilinei pars major effe debebit trilineo 
ci, ci:, & tanto major, quantum eft ipfum fpacium in- 
tere idens latera inter, & arcui nt:, tr; 



Quod II ita fefe habet portioni recise 3 v: intcr- 
cepte ab plano trianguli anj: ducantur ex eodem pun- 
ito 3: deinceps altera alteri infinite proximx tres recise, 
qua: diverfos tetminos habentcs, diverfa ad puncta ca- 
dere debebunt: dico, quod ad hoc, ut mobilis 3g: pro- 
grediate adhuc quantum fpatii intercedit latera inter, 
& arcus nt; tr; neceflè eil, ut cadat fupra ex ipfis re* 
ctis fecundam. Nam fi hoc a vero alienum fit , cadat 
primo fupra tertiam, & fumpto triente, feu tertia par» 
te bafis illius trianguli, cujus ipfa tertia , diótaque in* 
tercepta por t io recise 3 v; duo funt latera; fupra ha ne 
tertiam par rem (quse, uti pala in eft , tota erit inter 
duo pun&a , altero aiteri inhaerente ) aptatam , ut m 
extremo puncto r: perpendicularis Ut Jateri re , quod 
cum arcu r t; convenire videtur , unde eadem extra pun- 
&um r; procedet, &, quoad opus eft, latcre rt: pro- 
duco, ideft eò ufque, ut altitudinis jh: triplum lìt .• 
(fic libi invicem alcitudinibus,& balìbus refpondentibus ) 

con- 
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E perchè nella metà delia figura no.-, difalcato il 
triangolo npr.», r citar deve ancora uno fpazio molto 
apparente, di qualunque grandezza fiali il (emicircolo, 
fi deferiva anche in quello fpazio ( perchè ciò in tal 
cafo fi può ) un ifofcele triangolo ( i lati di eflò per 
la picciolezza del li archi nt; tr; converranno apparen- 
temente con efli archi ) e quanto importa quello trian- 
golo, tanto fi inoltri nuovamente verfo a: la mobile 3 g:; 
giugnerà dalla retta 3 x; alla retta 3 v: , ma per queiìo 
non avrà per anche camminato già uno fpazio eguale 
alla figura |lv: f e perciò dal trilineo anv: non avrà 
per anche legata la di lui porzione fu peri ore eguale al 
triangolo e i d; , come fi volea , ma minore di elio t an- 
to , quanto è lo fpazio fra li archi , e lati n t.* t r; , on- 
de ancora la rimanente inferiore dovrà effer .maggiore 
del trilineo ekd;. e tanto maggiore, quanto è eflo me- 
defimo fpazio fra i lati, ed archi nt: tn compreib. 

Il che (è è così alla porzione della retta 3 v: in- 
tercetta dal piano del triangolo an ;.• dallo fkflò pun- 
to y fi tirino confeguent emente, e infinitamente profli- 
me una all' altra tre rette , che avranno per termini di- 
verlì punti, dico, che perchè la mobile 3 g; fi inoltri 
ancora uno fpazio uguale a quello comprefo fra i lati, 
ed archi n t: tr; deve convenire con la feconda di ette 
rette. Imperocché, fe queiìo non è così , convenga pri- 
ma con là terza; e prefa la terza parte della baie del 
triangolo, di cui eflà terza, e la detta intercetta por. 
z one della retta 3 v: fono due lati; (opra quella terza 
parte ( che come è manifeflo farà tutta fra due pun- 
ti tra di loro a ridofib ) adattandola nel punto eftremo 
r: perpendicolare al lato rt: che apparentemente con 1* 
arco rt- conviene, onde effe avanzerà fuori del punto 
r:, e prolungando quanto bi fogna il lato rt: cioè fa- 
cendolo triplo dell'altezza 3 h: ( reciprocandofi così le 
bafi , t le altezze ) fi coftituifea un triangolo uguale al 
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conftituatur trlangulum squale fuperius ditto triangu- 
lo; apercum cric, fieri non polle, ut txceflus fpatii hu- 
jufce trianguli fupra illud laceris , arcufque re: major 
ilio fpatio non fic aliu d in ter latus , arcumque n v com- 
prehenfo: qua de re mobilem 3 g; fupra terciam teStam 
nullo modo cadere debere. Quod prsecerea ex ilio con- 
fìrmatur, quod fi in mini mas particulas dividacur cri- 
lincu m a 13:, qua* aptentur , auc deferibaneur , dein- 
ceps in fpatio, quod incer terciam du&am rettam , & 
rettam 2 3: comprehendicur, reperiecur hujulmodi fpa- 
tium minus ilio , quo opus eft ad recipiendum trili- 
neum a 13;, uci , non fecus ac, ex antecedenti bus pa- 
tet, ufu venire non debec. Qua etiam de caufsa fi re- 
tta 3g: cercii cum retti convenire nequic, uc ex re&a 
3v: verfus a.- fpacium percurrac «quale fpacio lacera 
incer & arcus ne; tr: incercepeo, nil aliud relioquitur 
quam quod conveniac auc cum primi , auc cum ex i- 
p(ìs rettis fecunda. Acqui cum primi nefas eft, eò, 
quia arcus ne* tr; prscerquamquòd nullo modo pof- 
funt in infinicum accedere omnibus fuis in puncìis ad 
lacera n t: c r; qua* ipfis fubjiciuncur , veluci ,ad rettam 
poceft alia retta, quando forenc etiam minimi omnium 
arcuum, & maxi mi incer omnes circulos circuii; dein- 
ceps eciam fumpti, ob eorum longicudinem ìlJa cujus- 
libec ex ipfis rettis incer fe infinite proximis majorem, 
fuis cum fubtenfis fpacium majus ilio incer ipfas reccas 
com prehenfo compre hendere deberent; ergo, fecunda cum 
retìa neceflè eft retta 3 g: conveniat folum cum qua- 
cumque alia , quam ducere queas , recti prò re non 
bene conveaiens. 

Sed fecunda ejufmodi retta infinite proxima retta; 
infinitè proximx ad rettam 3 v; fic retta 3 z; , produca 
in z: f ad rei claricacem, eric igicur per ipfam 32: ab 
t i i 1 1 n co a n v: fetta fuperior illius portio aequalis crian- 
gulo ied; & inferior, feilieet portio azj; xqualis cri- 
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triangolo Copra detto» Cara manifefto elle re imponìbile , 
che T eccedo delio fpazio di quello triangolo i opra quel- 
lo dell'arco, e lato rt: non fìa maggiore di quello fpa- 
zio, che pafla fra l'altro lato ed arco tn; onde chela 
mobile 3 g: non dovrà *per il fine detto cadere iopra la 
terza retta: La qual cola fi conferma inoltre da que- 
llo: che fe fi dividerà in minutiflime porzioni il trili- 
neo a 2 3: adattandole o d de ri v end ole di mano in ma- 
no nello fpazio, che fra la terza tirata retta, e la ret- 
a 23: fi comprende 1 fi troverà quello fpazio minore 
del bifogno per efler capace di tutto il trilineo a 2 3: 
come feguire non deve per l' antecedentemente dimoftra- 
to. Per la qual caufa ancora, fe la 3 g: non può con- 
venne con la terza retta per paflàre dalla 3 v: verfo 
a; uno fpazio, che uguagli quello fra i lati , ed archi 
nt: tr: non potrà altro dirli, fe non che dovrà conve- 
nire o con la prima, o con la feconda di eflè rette* 
Ma con la prima non può, perchè li archi nt: tr:, ol- 
tre che non poflbno elici e infinitamente prodìmi in tut- 
ti i fuoi punti ai lati nt: tn che li fono fotte (i, co- 
me lo può una retta ad un' altra , quando anco fode- 
ro i minimi di tutti li archi, e del più gran circolo, 
che fi pofla dare ; prefi ancora di feguito , ftante la lo- 
ro eilenfìone maggiore di quella di ciafeheduna di effe 
rette, fra di loro infinitamente vicine , devono con le 
loro fottefe contenere uno fpazio maggiore di quello con- 
tenuto fra di efic rette. Dunque con la feconda retta 
folo converrà la 3 g: , non potendo con qualunque al- 
tra , che fi polla mai tirare , ben convenire . 

Or fia quella feconda retta infinitamente proflima 
alla retta infinitamente proflima alla retta 3 v: , la ret- 
ta 3 /: prolungata in z: per chiarezza, farà dunque da 
e ila 3 2: fegata cosi la porzione fuperiore del trilineo 
a n v; uguale al triàngolo i e d- , e la inferiore , cioè la 
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lineo ekd: jam duplo trilinei a 2 3.- immo tota rcs, ut 
facilè perfpexeris, abfoluta cflet, fi ab veteri , cspto- 
que di venere itinere honeflum force, aut fatiui. 



SCHOLION. 

HIc loci cadit in rem,quod fi quisab trilineo a nv.* 
fecare velie portionem xqualem trilineo ekd;,& 
qus in locum jam dihvcìx a z 3; concedere poflìt , haud 
difficile erit ex fequenti fecundà* demonftratione artem 
expeditionem emere, 

Figi 12. Polito igicur , quod infcrior portio az 3: squalis 
Fig. 14. fit trilineo ekd:, deferibantur fupra pcriphxriam cir- 
cuii l£ t ut nuper circa iemicirculos, duo squalia trili- 
nea abe: a ed: Inter quodlibet ex iftis, & fimile ged;, 
deferiptum fupra periphsriam circuii majoris, & qua- 
drupli ipfius z:, eadem intercedere debebit ratio, qus 
in ( figuri 14: ) inter fimilia trilinea ad femiperimetros 
femicirculorum intercefiit , & ideo , quoad trilinea , cum 
in hac figuri eadem omnia fimiliter peracìa fuerint , ac 
in ipsa ( figuri 14.) quando illic quadri line um iekd: 
squale erat trilineo anv:, etiam hic quadrilineum fi- 
mile m r 3 p.- squale erit fimili trilineo ab e-, acque a- 
deo quadruplum mr 3 p.- erit quadruplum abe:, & qua- 
druplum abe:, uti cernitur, circumdat circulum z: 

Fig. 1$. Defcribatur igitur circa z; quadruplum abe:, per- 
Fig. 1». fectum erit quadratum circa z: deferiptum , & quadru- 
plum abe; , cum squale fit quadruplo quadrili nei m r 3 p: 
squale etiam erit duobus fimul ex duabus curvis quin- 
quelineis op^r*, 6; ilo"3$ ; oppofito, &; squali , e ò, 
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porzione a e 3: uguale al trilineo ckd: già doppio del 
fopradetto 313;, come fi ricercava; anzi farebbe com- 
pito tutto, come è facile il conofcere, fe il torcere dal 
vecchio ed intraprefo cammino fofle convenevole , o più 
utile. 

NOTAZIONE. 

SI nota qu\, che per fegare dal medefimo trilineo anv: 
una porzione uguale al trilineo medefimo ckd.- e 
che polla folli tu ir fi in luogo della fegata az3: fi po- 
trà dalla feguente dimoftrazione dedurre un più fpedi- 
to mezzo. 

Pollo dunque ciò, che la porzione az3: uguagli Fig. 1». 
il trilineo ekd;, fi deferivano fopra la periferia del Fig. 14, 
circolo z.-, come poco fa, intorno a i femicircoli , due 
eguali trilinei a b c; , a e d: Fra ciafeheduno di quelli , 
ed il limile ged: defermo fulla periferia del circolo 
maggiore , e quadruplo di z. correrà la medefima ragio- 
ne, che nella (figura 14-) palla va fra i limili trilinei 
alle femiperiferie dei femicircoli, c perciò effóndo, per 
quello, che riguarda i trilinei, in quella figura le hxef- 
fe cofe Umilmente fiate fatte, che ( in ella 14;) fe nel- 
la medefima il quadrilineo iekd; eguagliava il trilineo 
anv:, anche in quella il Umile quadrilineo mnp; u- 
guaglierà il limile trilineo ab e-, onde il quadruplo di 
m r 3 p; farà il quadruplo di abc;, ed il quadruplo di 
abc: circonderà, come fi vede, il circolo z: 

Si deferiva dunque intorno a z.- il quadruplo di Fig. 15. 
abc-, farà compito il quadrato defcritto d'intorno al Fig. 1». 
circolo z;, ed il quadruplo di abc elfendo uguale al 
quadruplo del quadrilineo m r 3 p: eguaglierà ancora i 
due quinquelinei di due curve o p 3 r 4: c l'altro ilo* q 3; 
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quòd ifta quinquenne a fimur fumpca jam pofica fune 
quadrupla quadrilinei m r 3 p: 

Sed hic loci memlneris, quod ubi a parallelogram- 
mo h s t L- ( figura 1 2: ) dempta fuere xqualia , reliqua 
primx illius compofitionis , xqualia reliquis fecundx , 
fuere quadrata v i: zi: , una cum parallelogrammo o i 1 p:, 
& reliqua fecundx fuere circuii v: z:, una cum duobus 
acquali bus trilineis ogp;, & op polito igL-,cumque nu- 
per demonftratum fic , circulum z: fimul cum duobus 
quinquelineis o p 3 r 4; , & il 6 q $: fumptum , adxquare 
quadracum circa ipfum circulum z: deferipeum, & hu- 
jufmodi quadracum xquale fic duobus relicìis quadratis 
vi: zi:, quia quodlibet ex ipfis idem quadracum ed in 
ipfo z: infcripium, auferancur ab reliquiis tum primx, 
tum alcerius compoficionis , ca, qux (èquuncur xqua- 
lia, videlicec ab reliquiis primx, quadraca duo vi:, zi:, 
& ab reliquiis alterius , quadracum circa z: deferiptum ; 
quod idem ed, ac fi dixeris, duo ditta quinquelinea u- 
na cum ipfo circulo z: Mani fella res eft, quod poft e- 
jufmodi decracìiones, remanence uno parallelogrammo 
oilp: primx, unoque circulo fi una cum duobus aliis 
quadrifineis 4-ng:, & $q6p alcerius compoficionis, ma- 
nifefta, inquam, res eft, quod parallelogrammum oilp; 
xquale efi: circulo v: una cum iisdemec quadrilineis duo- 
bus fumpeo. Acqui quodvis quadrilmeum , conftru&io- 
nis virtuce, confine ex duobus trilineis xqualibus fin- 
gulis trilineo r 3 g: aut &c. ergo parallelogrammum oilp.* 
xquale erit circulo v:, una cum quadruple tnlinei r 3 g-, 
vel r 3 p:, vel &c. 

Sed hic ex integro redeat in memoriam, quod 
•J" cum paulò ance mobilis recìa 3g. , fìxa in puntto 3:, 
* le cu ilio r ab trilineo anv;, cadens fuperre&am 3Z:, por- 
tionem illius fuperiorem xqualem triangulo e i d: , reli- 
quum ipfius anv; acquabat umilia trilinci partem , qux 

eft 



Digitized by Google 



* ( »9 ) » 

oppofto , ed eguale ; perchè queftì ìnficmc prefi fono il 
quadruplo del quadrilineo rar 3 p: , 

Ma or qui fi richiami alla memoria , che dopo 
tratte dal parallelogrammo hstk: (figura 12: ) eguali 
cofe, le rimanenti del primo di lui componimento e- 
guali alle rimanenti de) fecondo furono i quadrati v i: 
zi;, più il parallelogrammo oilp: f e quelle dei fecon- 
do furono i due circoli v: z; più i due eguali thlinei 
ogp; , e l' oppofto igt, ed eflèndofi prò flìma mente ve- 
duto il circolo z; più i due qu inquel in ci opHf , e 
l' oppofto il 6q 5: , edere uguale al quadrato d'intorno 
ad elio circolo z: deferitto, ed uguagliando quefto qua- 
drato i due quadrati rimanenti vi; zi;, perchè ci alcu- 
no di efli è il quadrato infcrìtto in z; , fi tolgano dal 
rimanente sì della prima , che della feconda compofizio- 
ne quefte eguali cole , cioè da quello della prima i due 
quadrati vi: zi;, e da quello della feconda, il quadra- 
to d' intorno ai circolo z;, c e vale a dire i due quin- 
quelinei più eftb circolo z; E' manifefto, che dopo ta- 
li fottrazioni , rimanendovi loloil parallelogrammo o i 1 p: 
della prima, e folo il circolo vt più i due altri qua- 
drilinei 4r3g; 5q6*g: dell'altra compofizione, è mani- 
fefto, diffi, che il parallelogrammo oilp; uguaglia il cir- 
colo v: più li ifteflì detti due quadrilinei. Ma ci alcu- 
no quadrilineo colia , per Li colf ruzione , di due tri li- 
nei eguali ciafeuno al tri lineo r 3 g: oec dunque il pa- 
rallelogrammo oilp; uguaglierà il circolo v; più il qua- 
druplo del trilineo r 3 g; , oppure r 3 p; o ec: 

Ma ritorni ancora qui alla memoria, che poco fa 
la mobile retta j g: , già fiflà nel punto 3; , avendo fe- J.J J- 
gata dal trilmeo anv:, cadendo fulla retta 3 z;, la por- 
2Ìone fuperiore di lui eguale al triangolo eid;, il rima- 
nente di cflo anv; eguagliava di un umile trìlineo la 
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eft trilineum ekd:, limile jam pam, rei crilineo modo 
ditto r 3 £ vel r 3 p: vel &c. 

Qua de re fi ab trilineo anv: dividi poruit por* 
tio xqualis poi rioni alcerius iimilis trilinei, ideft xqua- 
lis trilineo ekd;, cum trilineum anv; ad alteium, cu- 
jus ekd ed falcem partes, eandem racionem habeat , 
quam trilineum ab e- circa z; deferiptum ad limile tri-» 
lineum ged;, poterit quis edam ab trilmeo abe: feca- 
re fimiliter portionem xqualem fimili portioni trilinei 
ged;, ideft xqualem trilineo r 3 p; , vel dixeris, cuilibec 
medice parti unius ex quadrilineis 4r3g; jqó'g:, dum 
quxhbet dimidia pars unius ex quadrilineis eli porno 
trilinei ged;, fimi lis portioni , vel trilineo ekd: & x- 
qualis fimiliter trilineo rjp; vel &c. juxta fuperius 
ditta. 

Ea propter itaque reliqui vices circuii v; idem x- 
qualis circulus z: obeat, & loco duorum xqualium , 
qux circa v; d cleri benda eflènt, trilineorum , eadem fine 
tri linea a ed.*, & abe: circa z: de (cripta, & qua in ra- 
tio ne in (figura 14. ) mobilis, nunquam a puntto 3; de- 
cedendo , ipfius trilinei anv:, cadens fuper rectam 3Z:, 
fecuit verticale latus na;, in eadem fecet nunc tempo- 
ris aliqua alia retta, cfto ed:, fimiliter duéta a puntto 
medii arcus trilinei abe-, fimile latus ejus ba;, eviden- 
tiflimum eli , fimilia trilinea ab ipfis rettis etiam fimili- 
ter fecari debere , ideoque veiuti paulo ante porr io a 23: 
minor is xquabat portionem ekd* alterius majoris, ita 
nunc temporis fimi lem portionem minoris abe; , qux 
elio ade;, xqualem efle limili portioni xque majoris 
trilinei, ideft trilineo 3rp; vel &c. 

Nunc autem quoniam unumquodque ex duobus 
circa z; deferi ptis trilineis , uti patet , capax eft duo- 
rum, qux xqualia fingula quxque fint, fegmento ade;, 
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parte, ovvero il trilineo ekd-, già fimi le alla parte, o 
trilineo 3rp: oppure 3rg'» o ec. 

Onde fé dal trilineo anv: fi potè fegare una por- 
rione eguale ad una di un altro trilineo limile, cioè 
eguale al trilineo ekd;, elfendo la ragione del trilineo 
anv: a quello, di cui ekd: e almeno parti, la (ietta 
del trilineo ab c: intorno al circolo z: al limile trilineo 
ged:, fi potrà ancora dal trilineo ab e- fegare fi mi Ime n- 
te una porzione eguale ad una limile del trilineo ged;, 
cioè eguale al trilineo r3p:, o dicali a qualunque me- 
tà di uno dei quadrilinei 4J"3g : » 5q*g:, perchè cia- 
fcheduna metà di uno dei quadrilinei è la porzione del 
trilineo ged- limile alla porzione , o trilineo ekd; ed 
eguale Umilmente al trilineo r 3 p: o ec. come già lì 
dille . 

Sia però in luogo del circolo rimanente v; lo i- 
fteflo z. , e in luogo di due eguali trilinei , che li vor- 
rebbero intorno ad v; deferì vere, lìano li ìfteflì a ed:, 
abe; deferitti intorno a z: , e in qual ragione ( nella 
figura 14; ) la mobile fina nel punto 3;, e cadendo fu 
la retta 3 z: , fegò del trilineo a n v: il lato verticale n a*, 
nella medefima leghi aderto un' altra retta e d; , condot- 
ta Umilmente dal punto pollo nella metà dell'arco del 
trilineo ab e- il di lui lato limile ba:, è manifefto, che 
i trilinei limili faranno fegati da effe rette ancora Umil- 
mente: onde che come la porzione a zy. del minore 
eguagliava prima la porzione ekd: dell' altro maggiore , 
così la porzione limile, quale fi a la ade.-, del minore 
abc;,uguaglierà a delio la porzione limile dell' egualmente 
maggiore; cioè il trilineo srp.-, o ec. 

Or perchè ciafeheduno dei due deferitti trilinei 
intomo az; è capace, come ben li vede , di due fegmen- 

ti, che eguaglino ciaXcuno il fegmento ade; , fe fi fé* 
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fegmentorum , fi ab fingulis quibuique trilineis due fe- 
ce n tur por cione s, ex qui bus qux vis aequalis fit ipfi ade:, 
procul e r it dubio , quod , cum omnia fatta tegmen ta fine, 
lìmul fumpta, quadra plum tegmen ti ade:, ideft jrpe, 
vel &c.j acquare debebunc duo Gmul quadrilinea 4r3g: 
& 5q6gr, eò, quòd & ipfa jam fuerint una quadru- 
plum 3rp:, vel &c. 

Qux cum ita finti prò p te rea quod paulo ante cir- 
culus z: una cum duobus quadrilineis 4 r 3 g: , Sl 5 qóg.-, 
vel dixeris , una cum quacuor aequalibus ade portio- 
nibus ab trilineis, qua? funt circa ss, defettis , relicìus 
fuit aequalis parallelogrammo oilp; , erit dimidium 1- 
pfius circuii s» una cum diftis quatuor portionibuS, 
feilieet totuni novelineum D: , minus ipfo parallelogram- 
mo oilp:, unde & ab ipfo oilp; demi poterit : & fi 
dematur, cum, ficuti patet, quod de mi tur fpatium, re- 
ctdineum fpatium fic, quod a majori rettilineo trahitur, 
exeefius majoris fupra alterum elle debebit adhuc fpa- 
tium rectilineum: quam ob rem re ci ili ne um , quod fit 
excefius parallelogrammi oilp: fupra novelineum D: , 
«quale erit reliquo femicirculo z: , propterea quia ctiam 
femicirculo z; fupra novelineum D: demonftratum fuit 
acquale totum parailelogrammum oilp; Hinc jam haud 
difficile eflèt toti circulo z; quadra rum acquale conftitue- 
re , adeoque fphaerae , ex cujus maxi m is circulis unus fit i- 
pfe z;, cubum aequalem, fi libitum, perficere. 

Tali vi3 , perfetto triangulo rettangulo , cujus u- 
flum latus ex iis, qux circa recium angulum, erat ra- 
di us circuii z: , cum & idem triangulum duplum foret 
rettilinei, quod acquale relictum fuit femicirculo z:, na- 
ci us fum, periphacriam circuii ad illius diametrum ma- 
joretti habere rationem, quam 1 1; ad 7; , uti fenfit Ai- 
chimedes. Sed hxc ad ulc imam ckmon fi rationem aman- 
dare fententia eft. Quod erat demonfirandum &c. 
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ghino da ciafcheduno di elfi due trilinei le due por- 
zioni eguali ciafcuna al fegmento ade; , (ara cofa cer- 
ta, che tutte le fegate porzioni , effóndo infiemc il qua- 
druplo di r?p:, o ec. , eguaglieranno i due quadrili- 
nei infieme prefi 4T3g: 5qtfg;, perchè furono anche 

efli iniìeme U quadruplo di r 3 p- , o ec. 

• 

Che fé ciò è così , perchè antecedentemente il cir- 
colo z: più i due quadrili nei 4r3g; t 5q6g;,o fi di- 
ca , le quattro porzioni fegate eguali ciafcuna alla a d e: 
da i due trilinei intorno a tt deferitti , reftò uguale al 
parallelogrammo oilp.-, farà la metà di eflb circolo z; 
infiemc con le dette quattro porzioni , cioè tutto il no- 
velineo D; minore dell'ideilo parallelogrammo oilp:, 
onde potrà da eifo ancora fottrarfì, e fottrandofi, e (Tèn- 
do, come è manifeito, uno fpazio rettilineo , che fi to- 
glie da un'altro rettilineo, 1' eccedo del maggiore lòpra 
il minore dovrà eiTere tuttavia uno fpazio rettilineo : 
per il che un rettilineo , che iìa l' eccedo del parallelo- 
grammo oilp; fopra il nov elineo D: , farà uguale al 
rimanente femicircolo z; perchè ancora ai femicircolo z: 
fopra il novelineo D: fi dimoftrò eguale tutto il paral- 
lelogrammo oilp: Onde ikrebbe or cofa facile il coiti- 
tuire un quadrato uguale al circolo 1: ed in confeguen- 
za il fare un cubo uguale alla sfera, dei di cui m af- 
fimi circoli uno fi a lo fteflb z: 

Ho ritrovato per tal mezzo , dopo aver fatto un 
triangolo rettangolo, di cui un lato di quelli d'intorno 
all' angolo retto , era il raggio del circolo z: , eflèndo 
ancora eflb triangolo doppio del rettilineo rimanente e- 
guale al femicircolo z:, che la periferia di un circolo 
al di lui diametro ha maggior ragione di 2 2: a 7: co- 
me fu di parere Archimede. Ma di ciò in particolare 
nell'ultima dimoftrazione . 11 che era ec 
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Gmvexi ex parte aticujus circuii cruta. 
Fig. 16. ■■"■^Efcribantur communi centro alter alterius du- 

T ^ b ' V ' ■ P lus duo circuli » & in unaquaquc illorum di- 

I J midià parte, fumptis iis partibus, qua; eodem 
vergunt , infcribatur firn ili ter trilincum , cujui 
curro;, vel arcus (Ine quilibet quarta pars tocius peri- 
phxr ix circuii , in dimidio cujus deferibieur , erunt duo 
iimilia trilinea inter fe, ficut & circuli inter fe , atqut 
adeo in racione dupla. 

Sumantur iftorum trilineorum dimidis partes, e* 
feilieet ex parte retta: lines c b; , & per re&am k n: di- 
midientur; erie portio majoris parti s, idelt quarta pan 
totius trilinei majoris, dupla alterius portionis, ideft al- 
terius quarta: partis totius trilinei minoris : unde fi ex 
quarti majoris trilinei quartam alterius trilinei partem 
quis demat, reliquum quartx partis diminuta; squale 
•rit alteri ablatse pani. 

Tollatur ergo ex quarta parte klb; trilinei majo- 
ris limili s pars khe: trilinei minoris, reliquum ipfius 
klb;, fpatium (cilicet helb: (cui ob fimilitudinem (pa- 
tii femilunularts nomen ut ) squabit ipfam ablatam par- 
tem khe.- 

• 

His pofitis, fubtendantur nunc fimilibus arcubus i- 
p fa rum qua: fuere quarta; partes, re&a: lb:, he, per- 
fetto; erunt dux fimiles figura; altera alterius dupla, un- 
de majoris dimidi um per re&am ma- factum, acquale 
cri? coti figura; minori he; 
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DIMOSTRAZIONE IL 

Prefa dalla parte come fa di un circolo. 

é~*\\ deferivano concentrici in ragione fra di loro du- % >*• 
pia due circoli, e in ciafeuna delle loro metà, pre- T4h - v » 
fe quelle dalla iftefia parte , fi inferiva fimilmen. - 
te un trUineo, le di cui curve, o archi fiano cia- 
fcheduno la quarta parte dell'intiera periferia del cir- 
colo , nella di cui metà fi deferire , faranno fra loro i 
due limili trilinei, come i circoli fra di loro , e però 
in ragione dupla. 

Si prendano le metà di quefti trilinei quelle, che 
fono dalla parte della retta cb:, e fìano divife per il 
mezzo dalla km, farà la porzione fatta della maggio- 
re, cioè la quarta parte di tutto il crilineo maggiore» 
dupla dell'altra porzione, o della quarta parte di tut- 
to il trilineo minore, per il che fe dalla quarta parte 
del maggior trilineo fi tolga la quarta parte dell* altro » 
il rimanente della quarta del maggiore farà eguale alla 
quarta parte dell'altro. 

Si tolga dunque dalla quarta parte klb: del trili- 
neo maggiore la parte limile khe: del trilineo minore, 
il rimanente di klb: , quale è lo fpazio helb: (che 
per la fimilitudine chiamerò fpazio femilunulare ) egua- 
glerà la ifteùa difalcata parte khe; 

Ciò porto fi fottendano adeflò all'i archi limili di 
efle quarte parti le rette Ib:, he;, faranno compite due 
fimili figure in ragione fra loro dupla ; onde la metà 
della maggiore fatta da una retta mo; uguaglierà tutu 
la figura minore he: 

E a Si 
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Ducatur jam ex pun&o e:, extrcmitate figur* he:, 
ad puncìum, ubi rechi mo: majorem bifariam dividic 
figuram, recìa em:& commune fit quadrilineum he Ini 
ex una curva 1 in; , quod incer femiiìguram lm: , & fi 



he mi:, portioni luperius di&i fpacii femilunularis , u- 
jri palam eft. 



Ejufmodi rericas alio modo demonftrari adhuc poC- 
fet, fed quia longiori, nimia moles vitatur. 



QUac fequitur pofitio ejufmodi eft, ut non folum quis 
uci poiìe t illa eo in cafu , ubi in fuperiori de- 
monltratione necefle fuit a minori crilineo fecare portio- 
nem squalem alteri portioni fimilis, & quadrupli trili- 
nei, fed prxterea compluribus haud diflimilibus in op- 
portunitatibus. 

Itaque ab integro defcribantur concentrici duo ci»- 
culi antecedentibus omnino sequales , & dufcìis eorum 
horizontali, verticalique diametris , circa ma>orem de- 
fcribatur pars dimidia quadrati, quod il li circumfcribi 
poiTet, ideft re&angulum fk:, quod a femidiametro mi: 
ad punctum contact us I; cadente, divida tur in duo x- 
q u alia quadrata fi: ld: Ducatur deinde diametros fi:? 
quadrati fi:, & hSc eàMem ex parte, circa quadrantem 
alterius circuii minoris,defcribatur fimile quadratum no?, 
ductis ipfius diametris fe invicem ad recìos angulos fe- 
cantibus , & quae per rectam a 3 : lateribus quadratorum 
verticalibus parallelam fecabuntur prseterea bifariam : 
dum altera ex parte defcribetur trilineum orna:, ex u- 
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Si conduca adeflo dal punto c; eftremità della fi- 
gura he:, al punto , in cui la m a- divide la figura mag- 
giore per mezzo, la retta em: e Ila comune il quadri- 
lineo helm: di una curva lm; che fra la femifigura 
lm:, e la figura he; fi interpone, farà il quinquelineo 
rettilineo hemoL* uguale al quadrilineo di due curve, 
he mi:, porzione del detto fpazio femilunulare , come 
è manifefto. 

Quefta verità fi potrebbe dimoftrare ancora altri- 
menti, ma eflendo alquanto più lunga la dimoilrazione 
per fuggire la proliffità fi tralafcia. 



NOTAZIONE. 

LA feguente fuppofizione poi non folo potrebbe fer- 
vire nell' antecedente cafo della paflata dimoftrazio- 
ne, in cui fi dovè fegare da un trilineo minore una 
porzione eguale ad un'altra di un trilineo limile, e qua- 
druplo, ma inoltre in più altre medefime occorrenze. 



Pertanto fi deferivano nuovamente con centro co- Fig. 
mune due circoli eguali alli antecedenti , e tirati i loro 
diametri, orizontale, e verticale, fi deferiva intorno al 
maggiore la metà del quadrato, che potrebbe circo», 
fcriverfegli, cioè il rettangolo fb quale dal femidiame- 
tro mi.-, che cada al punto del contatto 1:, fi a divilò 
in due eguali quadrati fi: Id; fi tiri poi del quadrato 
fi.- il diametro fi:, e da quella ideila parte d' intorno 
al quadrante dell'altro minor cerchio deferiva fi il limi- 
le quadrato no:, tirando i di lui diametri, che fi le- 
gano ad angoli retti , e che faranno fegati poi per mez- 
zo dalla retta 13; parallela ai lati verticali dei qua- 
draci; mentre dall' altra pane defcrivcralli il trilineo di 

una 
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t& curva*, quod eric equale dimidiae parti totius mi- 
noris cri linei duabus ex curvis in antecedenti ( figura 1 6, ) 
ericque per diametrum mk: bifàriam difpertitum . 

Jam bene fatis apparet, quod trilineum Ikd: ex- 
trorfum cadens , dimidium eft alterius majoris duabus 
ex curvis trilinei in cadem figura antecedenti defcripti, 
eo, quod cadem, ac illius dimidium, latera , nec non 
arcum habet: quare cum alter um orna; dimidium fit 
minor is, palam eft, quod etiam portiones per reclam 
km- fa6he esdem crunt eorundem quarcse partes. 

Cum itaque ile quadrami» fi: duplum quadrati (I- 
milis no: juxta circulorum inter fé rationem , erunt di- 
midiae quoque ipforum partes in eadem proportione » 
quare triangulum fgl: duplum erit trianguli fimilis, Se 



Nunc , rebus fic ftantibus , ftngamus oportet , quod 
quxdam re&a linea, haec erto femidiametros mi: per- 
pendicularts recise horizontali gk: live fd: squabiliter 
per dircdionem lg; vel m £■ quacunque data velocita- 
te moveatur: fed ita, ut fibi ipfi femper exiftat pa- 
rallela: afferò opus effe , ut ejufmodi reàa mobilis, an- 
tequam ad terminos g: & f: perveniat, in aliquo fuae 
dire&ionis punito ab di&is duobus triangulis fgl: & 
nona partes diffecet acquales. 

Nam cum ita ea triangula collocata fint , ut mo- 
bilis, motus fui squabilis tempore verfus g; vel £• de- 
beat minori in triangulo ex fegmentis ejusdem ma jo ri bus, 
& majoribus , quam iila, qus eodem tempore in triangulo 
perfkit majori (fi fumantur tamen fegmenta verfus fimiles 
triangulorum horizontales partes 1: & n: ) tranfire de- 
inceps ad fegmenta minora ,& minora tandem illis , que 




eodem femper tempore 
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una curva orna:, che farà eguale alla metà di tutto il 
triiineo minore di due curve nell' antecedente ( figura 
1 6, ) e farà dal diametro m k; divifo per il mezzo . 

Gii ben fi vede, che il triiineo Ikd: che cade di 
fu ora è la metà dell'altro maggior triiineo di due cur- 
ve ne ir ifte Ila figura antecedente deferir, to, perchè egua- 
li a quelli della di lui metà ha i lati, e l'arco : onde 
eflèndo l'altro orna: la metà del minore, fi vede, che 
ancora le porzioni fatte dalla km: faranno le ifteflè quar- 
te parti de* medeiìmi. 

Eflèndo pertanto il quadrato fi- duplo del limile 
no: attefa la ragione dei circoli fra dì loro: faranno 
ancora le metà di efii quadrati nella medefima propor- 
zione, onde il triangolo fgl: farà duplo del limile ed 
oppofto n ma- 
Or ciò effóndo, fi fupponga , che una linea retta, 
quale fia la retta, o femidiametro mi: elevata perpen- 
dicolarmente alla orizontale gk: oppure fd; fi muova 
equabilmente per la direzione lg: oppure m£ con qua- 
lunque velocità, ma in modo, che fi mantenga fempre 
equidiftante a fe ItefTa; dico eflèr necefTario , che que- 
lla retta mobile, prima di giugnere ai termini g; ed fi 
feghi in qualche punto della fua direzione dai detti due 
triangoli fgl nmo: porzioni uguali. 

Imperocché eflèndo i triangoli porti talmente , che 
la mobile nel fuo equabile movimento verfo g: ovvero 
f-jdeve nel triangolo minore fucceffivamente paffare da' 
fegmenti di efTo maggiori , e maggiori di quelli , che nello 
fteflb tempo fa nel triangolo maggiore ( prendendoli però 
i fegmenti fempre verfo le parti fimUi orizontali i ed 
n: dei triangoli) a fegmenti minori, e minori finalmen- 
te di quelli, che nello fteflo tempo farà nello fteflb tri- 

an- 
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}ori» ne ce/Te ed (dum a majori ad minus per fiiccef. 
iionem traniitus non poteft fieri ( nihil omnino oflìaen- 
tibus nonnullis conerà demondrationibus , veluci illa de 
traniitu poffibili ex angulo (èrnie irculi ad angulum , qui 
dicitur contingenti» , intatta aequalitate ) niti prius fiat 
tranìitio per acquale; ab acquattate cnim, vel juxta Ger- 
fonem , inicium majoris & minar is defumendum ed ) ut 
antequam ex fegmenti trianguli minoris majoribus , & 
majoribus, quam illa trianguli majoris delabatur ad fe- 
gmenta minoris trianguli minora, & minora illis ipfius 
trianguli majoris eodem tempore factis per xqualia tran- 
feat legmenta. Unde id deinde eruatur, quod pun&um, 
ubi mobilis tegmen t a effectura eft xqualia, illud fit in 
recti s directionem mobilis tìgnificanubus, quod medium 
erit inter reciprocum exceflum, & defectum fegmento* 
rum , in quac , tum hinc , tum illinc a mobili tria ngula 
dividentur: cum pod ejufmodi puncturn, fermenta, quse 
fuere majora, minora effe debeant, & versa vice in al- 
tero trìangulo , non fecus , ac primo liquet obtutu . 
Haud dirimili modo duo indices in minoribus horolo- 
giis, fi Mngerentur alter altero velocius viciflim moveri 
in aliquo fuse fphaerae puncto convenire de berent; atque 
ita efto, quod re&a mobilis pervenerit in locum re&ae 
3 2: , cum duo triangula i n 4: , 3 5 L- , qux ibi ab ipsa 
fecantur , fint inter fernet xqualia , eò , quod prò p ter 
laterum parallelifmum cum umilia fint , xqualia etiam 
habent homologa latera 24.', & $h t co, quia in pa- 
rallelogrammo I4: latus 1 s: xquale ed oppofìto lateri 040 
quod squale ed reliquo n^, quia squalia dimidia fune 
diametri no: per rectam 31: fatta; erunt ipfa triangu- 
la ni 4: , & 35I: acquatta fegmenta triangulorum fgl: f 
& nmo: fatta in punctis ti 3: per mobilem m; b, ante- 
quam perveniat ad termos g:, & fi , uti di&um fuit. 
Quare etiam ipfis in punctis 2: 3: necefle . erit , uti fic 
punftum illud medium inter reciprocum exceflum, Se 
defettum inter triangulorum fegmenta , quod , datis 

tri- 
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triangolo maggiore, fa di meftiero ( mentre per patta- 
re fuccefiivamente dal maggiore al minore ( non ottan- 
ti alcune dimoftrazioni , come del patteggio , che fi può 
fare dall' angolo del femicerchio all' angolo detto del con- 
catto fenza toccare l'ugualità ) devefi prima pattare per 
1' uguale, perchè a fentimento ancora di Gerfone, dal- 
l' uguale il più, ed il meno principia ) che avanti, 
che da i fegmenti del triangolo minore maggiori e mag- 
giori di quelli del triangolo maggiore , patti a i fegmen- 
ti del minor triangolo minori , e minori di quelli deli' 
ittettb triangolo maggiore contemporanei, palli per fe- 
gmenti uguali. Onde ne fegua poi, che il punto, in cui 
farà la mobile uguali i fegmenti , tta quel punto nelle 
rette, che ne dimottrano la direzione, che farà medio 
o di mezzo , fra il reciproco eccetto , e difetto de i fe- 
gmenti di etti triangoli, fatti dall'una, e dall'altra fua 
parte dalla retta mobile: giacche dopo di etto i fegmen- 
ti flati maggiori devono eflere i minori, e viceverfa 
ne li' altro triangolo , come è manifetto . Così fe due indi- 
ci orari negli orivoli minori fi fupponeflc, che 1' un dell' 
altro a vicenda , fi muoveflero più velocemente , dovreb- 
bero in qualche punto della loro sfera convenire ; e co- 
sì giunta la mobile nel luogo della retta 3 2;, ettendo i 
due triangoli n 24: , 3 5 k , che quivi fega , eguali fra 
loro : perchè per il parallelifmo de i lati ettendo fi- 
rn ili, hanno ancora uguali li omologhi lati n 4 .-, $k 9 
perchè nel parallelogrammo I4: il lato I5. uguaglia 1' 
oppofto 04:, che eguaglia il rimanente n^-, perchè fo- 
no le eguali metà del diametro no: ratte dalla retta 3 2: 
faranno etti triangoli ni 4: 3 $h i fegmenti eguali dei 
triangoli fgl:, nmo: fatti nei punti 2: 3: dalla mobi- 
le mi* prima di giugnere a i termini g: , ed f: , come fi 
ditte. Onde ancora in etti punti 2: 3: converrà , che da 
quel punto medio fra il reciproco eccetto , e difetto 
dei fegmenti de i triangoli, che poco fa fi dimoftrò, 
che, dati i di loro eguali fegmenti anche egli allora de- 

F ve 



triangulorum equahbus fegmentis, illicò ipfutn quoque 
patefìeri debere nuper demonftratum eftj, veluti , ipfo 
dato, sequalium locum versi vice pnefiniri fcgmentorum • 
Sed fi hoc fit in triangulis , curri alteri ex parte in cir- 
culis fine trilinea lkd: , orna: in eadem inter fé ratio* 
ne, & non fecus, ac triangula collocata, nonne in tri. 
Jineis quoque fiec? Atqui eodem de nomine debet . 

Moveatur ergo Umili ter eadem retta lm: per di* 
reftionem Ile , vei md:, quando , ob fuperius dieta, 
eò pervenerit, ubi punctum illud fit, inter reciprocum 
exceftiim, & defectum inter trilineorum fegmenta me- 
dium , ibi fecare debebit fimiles verfus horizontales par- 
te s , ab iisdem trilineis portiones xquales . Ducatur ita- 
que, hic loci quoque, parallela recise mi: retta 32:» 
fed ita, ut quartam partem totius arcus trilinei majo- 
ris lkd; dividat, dico, quod cum retta lm: in locum 
' venerit retta; 31:, ibi ab duobus trilineis arquales feca- 
bit portiones, eò, quòd ibi punctum inter reciprocum 
excefTum, & defectum inter eorundem fegmenta hinc , 
& illinc a mobili fatta, ut in triangulis, medium repe- 
rie t ur . 

Nam fi rettee 3 utraque ex parte fere infiniti 
proxima alia retta linea ! ducatur , & ea uniufcujufque 
trilinei portio, quae inter dittam rettam 23:, alteram- 
que illi duttam proximam verfus easdem intercipitur par- 
tes, fumatur; fatis apparebit, quod veluti portio mi- 
noris trilinei minor erit portione majoris verfus k d: , 
ita pars trilinei minoris major erit parte majoris ver- 
fus mb Practerquamquòd mage verfus mi* extra rettam 
3 a: nequit hujufmodi punttum confiftere , quia dato , 
quod eflct in retti linei re:, quae dutti retti oa: tran- 
fit per fettionis punttum x-, cum retta a r; tangens ar- 
cus trilinei minoris squalis fit (eò, quòd dimidium eli 
radii ara:, ficuti ed reliqua rm:,iatus parallelogramm- 
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▼e e (Ter noto, e che, eflèndo e fio noto, è vi ce ver fa no- 
to il luogo de i fegmenti uguali . Ma fé ciò fegue ne i 
triangoli , effóndo dall' altra parte ne i circoli i trilinei 
lkd:, orna: nella ftefla ragione fra loro, e ùmilmente, 
che U triangoli collocati, forfè feguir non dovrà anco- 
ra nei trilinei? Ma per la Iteflà ragione così euer de- 
ve. 

Si muova dunque ùmilmente la medefima retta Im: 
per la direzione ih, oppure md: giunta, per il detto 
(òpra, che farà al luogo del punto medio fra il reci- 
proco eccello e difetto dei fegmenti dei trilinei, nel- 
lo fteflo fegar dovrà da i medefimi verfo le parti fimi* 
li orizontali , eguali porzioni . Si tiri qui ancora pertan- 
to parallela alla m Ir la retta 3 2; , ma che feghi un 
quarto di tutto l'arco del trilinco maggiore lkd:, di- 
co, che arrivata la lnu nel luogo della retta 32: iv 
fegherà dai due trilinei le porzioni eguali, perchè ivi 
farà il punto medio tra il reciproco eccetto , e difetto 
de i fegmenti de i med efimi, fatti dall' una, e l'altra fua 
parte dalla mobile, come appunto nei triangoli. 



Imperocché fe fi tiri alla retta 2 3; dall'una, e 
dall'altra di lei parte quali infinitamente proffima un* 
altra retta, e fi prenda quella parte di ciafcun t rilineo, 
che dalla detta 23: e la condotta a lei proflima retta 
lì può contenere, verfo le ifteffe parti, farà manifefio, 
che come la parte del trilineo minore , e minore di quel- 
la del maggiore verfo k d: , così la parte del trilineo mi- 
nore farà maggiore di quella del maggiore verfo mL* 
Oltre che più verfo m L- fuori della retta 3 2: non può 
c fiere tal punto, perchè pollo, che fofle nella retta re.-, 
che tirata la oa; palla per il punto x: del fegamento, 
eflèndo l'arr, tangente dell'arco del trilineo minore, e- 
guale ( perchè è la metà del raggio arru , come è la 
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me:) reclae le:, tangenti arcus trUinei majoris, cò ,quòd 
le .ipfi laceri rm.- oppofitum Iatus ed; cumque arcos 
trilinei minoris ab tangente Tua in pari diftantia a pun* 
Sto contact us a: removeatur magis, quam arcus trilinei 
majoris ab iua, ideo quia arcus circuii minoris eft ; at- 
que adeo in pari etiam d ili ancia cum ipfa tangente 
concineac majus (patium , quam cum iua idem arcus 
majoris ; eflet major portio aequalis minori . Neque ma- 
ge kd: verfus, quia dato, quod eflet in re ci 3 ty: que 
ab reclà ty «què diftat, ac recti er: fe&a rcctà le 
in b; ut sequalis ile recite a y: duchique intra duo par- 
va trilinea azy; Iti:, fed utrobique tantumdem procul 
ab feci ione per re&am ty: faci a, ipiìque feci ioni pa- 
ralleli^, aliis lineis numero «qualibus ufque ad extrema 
puntta b: Se a: foret trilineum, cujus deinceps altitu- 
dines majores funt altitudinibus alterius trilinei , iatus 
prseterea ti: majus latere ay:, acquale i 11 i , quod alt i tu- 
ri ines, & latus minora habet; id, quod fieri ncquaquam 
poteft eò, quod curva circularis omnibus fuis in pun- 
ttis, paribus in diftantiis, propior fit trilinei minoris, 
quam lateri trilinei majoris: praeter Ulud, quod in ma- 
lori trilineo ipfa magis extendatur: quam ob rem pun. 
ctum inter reciprocum exceflìim, & defeclum fegmen- 
torum medium, cum nec ante, neque poft inveniri que- 
àt, opus eft in ipfa hxreat i y, quo in loco parvo tri- 
lineo, vel dicas, fegmento minoris trilinei, fi Iatus la» 
fere fegmenti trilinei majoris minus habeat , non deerit 
tamen altitudo altitudine major; uà facile per te, fi li- 
bitum, noveris. 

Igitur, poftquam per veneri t mobilis mi: ad pun* 
età 2; 3: in iisdem fecabit a triiineis aequales, quas di- 
ximus zi: ly. portiones, ex qui bus portio 1 3; arcum 
habet, qui arcus trilinei majoris lkd; quarta pars eft, 
uci ex prsteritis colligitur. 

His 
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rimanente rm:, lato del parallelogrammo me* ) alla le 
tangente dell' arco del trilineo maggiore , perchè 1 e: è 
il lato oppofto ad r m* , e 1' arco del trilineo minore 
difeoftandofi dalla Tua tangente in pari diflanza dal può* 
to del contatto a: più di quello del maggiore dalla Tua , 
per edere arco di circolo minore, e perciò in pari di- 
flanza contenendo con ella un maggiore fpazio , che con 
la fua quello del maggiore» farebbe la porzione mag. 
giore eguale alla minore. Nè più verfo kd; perchè le 
folle nella retta t y; ugualmente dittante che la e t: dal- 
la 23: legando uguale alla retta ay: la le in b: e ti- 
rando nei due piccoli t rilinei azy: Iti: che fi a no egual- 
mente dittanti dalla lezione fatta dalla retta ty:, e pa- 
rallele ad efla, altre rette di numero eguali fino all'è- 
ftremità b; ed a: farebbe il trilineo, che ha le altezze 
di mano in mano maggiori delle altezze dell'altro , ed 
inoltre il lato 1 1; maggiore del Iato a y: , uguale a quel- 
lo, che ha le altezze, ed il lato minori: ciò, che eflèr 
non può, per eflère la curva circolare in tutti i fuoi 
punti , nelle dittanze uguali , più vicina al lato del tri- 
lineo minore, che del maggiore, oltre poi il dilungarli 
più nel maggiore: per il che il punto medio tra il re- 
ciproco eccello, e difetto dei fegmenti non potendo el- 
fere nè avanti , nè dopo, conviene, che fìa in ctta 2 3:, 
dove il piccolo trilineo, o fegmento del trilineo mino- 
re, avendo il lato minore del lato di quello del mag- 
giore, avrà appunto V altezza maggiore dell' altezza : 
come farà colà facile a ciafeuno il rifeontrare. 



Arrivata dunque che Ha la mobile lm: ai punti 
li 3; fegherà in e ili dai trilìnei le eguali porzioni, che 
fi dittero le a 2: I3:, delle quali la I3: ha per arco la 
quarta parte dell' arco del trilineo maggiore 1 k d; per il 
fopra detto . 



Po- 
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Fig. 16. His pofitis ad ( fig. io";) redeundum eft , eam ad 
partem, ubi non adeft refta cb; ductaque ab excremi- 
tate x: diametri minoris refta x i; , fecante in punito 1: 
a majorì trilineo quartam parcem illius arcus, juxta ac 
per rcttam e m. ibi factum fuit , ubi retta c b; adeft , 
ex puntto 2: feci ioni s cada: ad eandem diametrum 
perpendiculariter recìa 2 3: evidens eft portionem f 3 2: 
quam ipfa ab hoc dividit trilineo ckf; quod idem o- 
mnino eft , ac in antecedenti ( figura 1 7: trilincum ex- 
trorfum cadens, eandem effe adamulTim, ac porno ab 
ilio diflè&a per mobiiem rcttam mi:, ubi pervenit ad 
punti: a 2: 3:, ideoque non fecus»ac tum iJli, ifti quo- 
que nunc potcrit altera xqualis portio ab trilineo gkx: 
tantundem minore recari , 

Abfcindatur ergo a minore trilineo gkx: pars *- 
enialis ditta: porcioni fiy. trilinei majoris ckf:, erit e- 
jufmodi pars, pars x5é:, ea videlicet quse squali* eft 
ai;, porcioni squalis trilinei in ( figura 17: ) Quare fi 
pars x$6: ea fic, quae squat partem fi 3:, & non (fi- 
cus, ac ab £23: rettangulum triangulum xì 3:, ita ab 
x 5 6: acquale triangulum auferatur , triangulum feilieee 
7 6 $: ob squalem ab aequalibus detraclionem , reliqua 
portio fxz: majoris trilinei sequabit reliquam X76: al- 
terius trilinei minoris portionem. 

Quae cum ita fint eo, quod nuper femilunularc fpa- 
tium ex parte rettae c b: vadxquabat quartam trilinei mi- 
noris partem khe;, videlicet partem akx: ex ifta, a- 
perrum eft, quod dicium femilunulare fpatium (ipfum 
quoque fumptum ex parte akx.* ) demptà* portione 
f x 2:, squale erit eidem parti akx:, demptà 4 «quali por- 
tione X76:, five dixeris, quadrilineum xai8: duabug . 
ex curvis 38: xa: acquale erit quadrilineo 7 da le* unà* 
ex curva 4 ba;, non fecusac ne fugit quidem obtutum. 



Digitized by Google 



4* r 47 ; * 

Po/lo ciò fi riveda la ( figura 16: ) in quella par- 
te, in cui non è la retta cb:, e condotta dall' cft remi- 
ti del diametro minore x: la retta xi: t che léghi nel 
punto 2: dai maggior trilineo la quarta parte del di 
lui arco , come fu fatto dalla retta e m.- nel luogo , do- 
ve è la retta cb:, dal punto 2: del fegamento cada al 
medefimo diametro perpendicolarmente la retta 23:0 
mani fello, che la porzione che cita divide da 

quefto trilineo ckf>, che è lo fteflb, che nella antece- 
dente (figura 17.) cadeva di fuori, farà la medefima 
appunto della legata da quello dalla retta mobile mi.-, 
giunta nei punti 2: 3; , onde come allora fi potè a 
quella , così ancora a quefta fegarfène potrà adeflb una 
eguale dal trilineo egualmente minore gkx: 

Si feghi dunque dal trilineo minore gkx: la por- 
zione uguale alla detta f2 3-* del maggiore trilineo ckfc 
farà quefta la porzione x$6:, cioè quella, che è la e- 
guale alla a 2: parte dell' eguale trilineo ( nella figura 
17: ) fìcchè fe la porzione x$6: fi a quella, che ugua- 
glia la porzione fa p $ ed tolga come dalla f x 3: il 
triangolo rettangolo X23: così dalla x 5 6: un egual tri- 
angolo, che fi a il triangolo 765:, per Y egual detrazio- 
ne da cofe eguali, la rimanente porzione fxi: del tri- 
lineo maggiore uguaglierà la rimanente x 7 6: del trilineo 
minore. 

Il che eflèndo così , perchè antecedentemente lo 
fpazìo femilunulare uguagliava dalla parte della retta 
cb: la quarta parte khe: del trilineo minore , cioè la 
parte a k x: da quella , è evidente , che detto fpazio fe- 
milunulare ( prefo quello dalla parte akx*) meno la 
porzione f x 2: , uguaglierà la te 11 è a k x* meno la egual 
porzione x 7 6: , cioè a dire , il quadrìlineo x a 2 8: di 
due curve 28: xa: uguaglierà il quadrilineo 7<5ak: di 
una curva ba-, come ancora c ben chiaro. Ma il qua- 
dri- 
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Sed quadrilineum xaz8; idem eft, ac quadnlmcum 
eh mi* alteri ex parte rectx cb;quod xquale fuit i pa- 
tio rettilineo, fcilicet quinquelineo hcmol: , quia le- 
nii figura lm; xqualii fuit figurx he; , ergo fi quadrili- 
neum xa zb\- adxquat recìilineum aliquod fpatium, et- 
iam quadrilineum 76 ab «quale effe debebit eidem fpa- 
tio rettilineo. 

Quam ob rem fubtendatur nunc curvx, vel arcui 
quadri! mei ytfak; retta aliqua linea, per feci um erit re- 
ti: iJineum quoddam fpatium : fed majus ipfo 7 6 a k; , 
atque adeo majus rettilineo ilio acquale ip fi 7 6 a k: , 
qui de caufsa poteri: a majore minus fubtrahi quod 
e(l xquale 7 (Sa k.-,& fubtra&o ; quoniam debet ex majo- 
ri rectilineo, recìilineum adhuc rebnqui fpatium, eric 
ejufmodi reliquum fpatium, acquale figurx ba; quia i- 
pfa figura ba;, uti fatis, fuperque Iiquet, eft exceflus 
rettilinei majorisquadriIineo7 6ak:,fupra ipfum 7 6"ak.-, 
Uve fupra recìilineum i 1 li xquale. 

Hinc tandem erui poteft , quod fi curva , vel di- 
catur arcus 6 a:, fit forte, ut numerus ad numerum , 
quoad integram fui circuii peri phxriam , facillimum eft 
recìilineum, feu quadratum aliquod ejusdem circulo, at- 
que adeo fux fphxrx cubum, vel aliud folidum recìi- 
lineum xquale conftituere . Quod fi irrationalis ; modi in 
ultimi demoni! rat ione traditi adhi bendi crune. Quod 
erat &c, 
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drilìneo xa&8: è lo ifteflb quadrilineo eh mi: dall' al- 
tra parte della retta cb.- , che fu uguale ad uno fpa- 
zio rettilineo, cioè al quinquelineo he moli, perchè Ja 
fc mi figura lm: fu uguale alla figura he;, dunque fe il 
quadrilineo xai 8: uguaglia un rettilineo, anche il qua* 
drilinco 7 d'alt eguaglierà lo ifleflb rettilineo. 

Per il che fi fottenda ora alla curva, o arco del 
quadrilineo 7 6 alt una retta linea, farà compito uno 
lpazio rettilineo , ma maggiore di eflb 76 alt. e per- 
ciò di quel rettilineo uguale ad eflb 7<5ak: onde li po- 
trà dal maggiore fottrare il minore eguale a 7 6" alt , 
e fottrandofi, perchè del maggior rettilineo reftar vi de- 
ve poi uno fpazio rettilineo, farà quefto fpazio rima- 
nente uguale alla figura 6 a:, perchè la figura ftefla 6 a: 
è , come ben fi vede , V eccetto del rettilineo maggiore 
del quadrilineo 7 6ak (òpra eflb 7 6 a k: , oppure (opra 
il rettilineo, che lo uguaglia. 

Si deduce finalmente da ciò , che fé la curva , o 
arco 6 a; Aia all'intiera periferia, come un numero ad 
un numero, è cofa molto facile il cotti tu ire un retti- 
lineo, o quadrato eguale al di lui circolo , e in con- 
feguenza ancora il fare un cubo, o altro folido rettili- 
neo uguale alla fua sfera. Ed effondo irrazionale , po- 
trà uno fervidi dei modi nell'ultima dimoft razione af» 
legnati. U che ec. 
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DEMONSTRATIO III. 

Sumpta ex parte interim alicttjus circuii. 

Fig. 18. Tp^^Efcribatur quocunque modo circulus, ducantur- 
Tab. VI. I ■ que illius diamecri horizontalis , & vertici 1 i s , 
1 J & altera fecans bifariam reetum angulum ad cen- 
trarti , & quia alicujus circuii femidiametros 
poteft effe diamctros alterius circuii fubquadrupli , de- 
fcribatur fupra horizoncalem femidiametrum gc- femi- 
circulus, & hac eadem ex parte fub tenda tur angulo re- 
do centrali latus fc; quadrati, quod eodem in circulo 
infcribi poteft , fuperque illud , centrum circuii verfus , 
defcribatur arcus fd: triiinei fgc: f & ab ejusdem late- 
ris extremis punctis, eodem, quo femicirculus deferì- 
ptus fuit , intervallo, ducancur ad punrtum d.-, ubi ab 
altera diametro arcus triiinei bifariam fecìus erit , x- 
quales arcus fd. , ed:, & fupra ipfius lateris dimidium 
defcribatur figura f h: , squalis figure eh:, quam idem 
latus fc; a femicirculo diflècat. 



Cum i gì tur femicirculus fubquadruplus Ut dimidiae 
circuii partis, cum que in ipfo inferi ptum fit triangu- 
lum ghc; , erit angulus verticalis ghc.- angulus recìus: 
atqui angulus g: dimidium anguli recti ed per alteram 
diametrum factum, ergo reliquus angulus c: dimidium 
quoque recti anguli erit: qua re cum la ter a ipfius tri- 
angoli squalibus angulis fubjecta, inter fe squalia fint, 
erit etiam quodlibet ex ipfis, latus quadrati , quod pie- 
no in circulo poflèt quis infcribere , ideoque latus eh: 
fecabit a femicirculo figuram eh;, illius firn ile m figurar, 
quam a circulo fecat latus cf: , unde figura eh: fub. 
quadrupla erit fìgurse c£ prò femicirculorum inter fa 

ra- 
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DIMOSTRAZIONE III. 

Prefi dalla parte concava di un circoli. 

SI deferiva in qualfivoglia modo un circolo, e fi ti- Fig. 18. 
rino i di lui diametri, orizon tale, e verticale, ed Tab.VI. 
un altro, che feghi per il mezzo Y angolo retto 
al centro ; e perchè il femidiametro di un circo- 
lo può eflère il diametro di un altro circolo fuqqua- 
druplo, fi deferiva fopra il femidiametro orizon tale gc: 
un femicircolo, e da quefta iftefla parte fi fottenda all' 
angolo retto al centro il lato fc; del quadrato, che nel- 
lo fteflò circolo fi può interi vere, e fopra di eflo ver* 
fo il centro del circolo deferivafi l" arco f d; del trili- 
neo fgc-, e, dall' eftremità di eflo lato , con lo ifteflb 
intervallo, con cui fu deferitto il femicircolo, fi tirino 
al punto d:, in cui farà fegato per mezzo 1' arco del 
trilineo dall' altro diametro, li archi eguali fd;, ed:, e 
iòpra la metà ih: del medefimo lato deferivafi la figura 
fh: eguale alla figura eh:, che 1' ifteflb lato fc- fega 
dal femicircolo. 

Eflendo dunque U femicircolo fuqquadruplo della 
metà del circolo, ed eflendo in eflo infcritto il trian- 
golo ghc: farà 1' angolo verticale ghc: un angolo ret- 
to: ma J' angolo g: è la metà di un retto fatta dall' 
altro diametro: fìcchè l'angolo rimanente e- farà la me- 
tà pure di un retto; onde i lati di eflo triangolo fot- 
to porti a 1 1 i eguali angoli , eflendo tra loro eguali , faran- 
no ancora ciafeuno un lato del quadrato , che nel com- 
pito circolo fi infermerebbe , e perciò il lato eh; le- 
gherà dal femicircolo la figura e h; limile a quella , che 
fega dal circolo il lato c£ , onde la figura eh; farà 
fuqquadrupla della figura cf: attefà la ragione dei fe- 
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ratione. Si icaque figura cf: quadrupla eft figure eh:, 
dimidium figure cfduplum erit ipuus eh.-, & quia di- 
midi um cf: eft portio ce, il ab ipfa c e: auferatur fi- 
gura eh:, reliquum ce; xquale erit eh; 

Illud reliquum ce, quod finitur & ab duobus cir- 
culorum in racione quadrupla inter fearcubus, qui eo- 
dem inflexi fimul concurrunc in puntto a, akeraque ex 
parte ab retta eh- dittanti a peripheric circuii ab late- 
re f e-, appellabo fìguram bicufpidem, quali bicufpida- 
tam , aut duas cufpides praefeferentem , non fècus » ac 
fimul fumptum cum alia squali bicufpide , altera ex 
parte fh.- deferipta, totum vocabo fìguram tricufpidem 
ob tres, quas tum cufpides reprxfentat. 

Cum igicur trìcufpis cfafe: fit dupla bicufpidis 
che; eò, quòd (int dus fimul bicufpides; nihil in pri- 
mis dubitans pofl~e Meri fu per cadem bali , vel arcu fc* 
ìpfius tricufpidis , & per arcus , qui in cade m temidi a- 
metro eg: firn ni concurrant ( quameunque altitudinem 
ad id ha ber e eos deceat ) & qui ejusdem circuii iinr, 
cujus ii funt tricufpidis arcus, qui concurrunt in h:, 
alceram tricufpidem, que dupla fit tricufpidis chfe:, 
feu, quod eft idem, quadrupla bicufpidis che:, ideo , 
quia cum manifeftum fit , quod altera major , & altera 
minor, quam dupla, fieri poflit per arcus majores, aut 
minores, neceflario altera edam dupla fieri polle debet, 
dico, fi loco arcuum fh, eh: tricufpidis chfe: fuman- 
tur arcus fd; , ed.-, qui concurrunt in d:, ideft uno ver- 
bo fit tricufpidis altitudo ed* dupla altitudini s eh.-, lo- 
cum bafis femper eodem arcu fc: tenente, quod per- 
fetta erit altera trìcufpis dupla tricufpidis chfe;, vel 
quadrupla bicufpidis che 

Nani 

a 
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micircoh fra loro. Or fe la figura cf: è quadrupla del" 
la eh:, la mecà della cf: farà dupla di ella eh:, e per- 
chè la mecà della cf. e la parte ce-, fe fi tolga da ef- 
fe ce: la figura eh:, il rimanente della ce: farà egua- 
le a eh; 

Il rimanente della ce: , che ha per termini due 
archi di circoli fra loro in ragione quadrupla , quali 
archi piegati verfo lo fteflo luogo concorrono nel pun- 
to a, e dall' altra pane una retta eh: , diltanza della 
periferia del circolo dal lato f& $ Io chiamerò figura bi- 
cufpide , quali bicufpidata , o che abbia due cufpidi : 
iìccome prefo infieme con la egual bicufpide deferitta 
dall' altra parte f K- , tutto lo chiamerò una figura tricu- 
fpide per le tre cufpidi, che rapprefenta. 

Eflèndo pertanto la tricufpide chfe: dupla della 
bicufpide che., perchè fono due bicufpidi infieme, nul- 
la dubitando in primo luogo poterti fare fulla flefla 
bafe, o arco fc: di detta tricufpide, e con archi, che 
concorrano nello fteflb fèmidiametro e g; (a qua 1(1 voglia 
determinata altezza ciò deva eflère ) e che nano del 
medefimo circolo, del quale fono li archi della tricu- 
fpide, che concorrono in h. , un' altra tricufpide , che fia 
dupla della chfe.-, cioè quadrupla della bicufpide che:, 
per quello, perchè vedendofi , che fe ne può fare u- 
na minore, ed una maggiore che dupla con archi mino- 
ri , a maggiori , neceflàriamente fe ne deve poter fa- 
re anche una dupla ; dico fe in vece delli archi fh.*, 
c h: , della tricufpide , c h f e: fi prendano li archi £ d: , 
c d: , che concorrono in d: , cioè in una parola fi prenda 
1' altezza ed: dupla della eh: , fervendo fempre di ba- 
ie lo ifteflb arco fc.*, che fi farà fatta un altra tricu- 
fpide dupla della tricufpide chfe: , oppure quadrupla 
della bicufpide che: 



arso* 

Nam fi trìcufpis chfe: dupla eft bicufpidis che-, 
& prò altitudine habee eandem ipfius alcicudinem eh.-, 
fed prò bali, cum dux in unum bicufpides fint,arcum 
duplum arcus, bafis ipfius, nccefle erit, ut eadem qua- 
drupla fit che:, quando habeat tum bafis badai duplam, 
tum alcicudinem duplam altitudine ipfìus che, quomo- 
do fé habet alcitudo e d: ad alcicudinem eh: & ideum prò- 
pcerea quia ( li fingamus , quod fumpeo femper arcu fc: 
prò bali, jam perfetta eflct trìcufpis quadrupla bicu- 
fpidis che: ifta alcicudinem alcicudinis illius duplam ha- 
bere deberec ) nam eiì'et irta crìcufpis ad che:, ficu ti 
figura circuii ad fimi le m c h: femicirculi ; Acqui figura 
circuii, cum iit quadrupla figurx eh: femicirculi, & 
prò bafi duplum corde, bafis illius habeat, nccefle eft, 
ut altitudine quoque dupla altitudinis illius donetur, 
( veluci fatis perfpe&um eft ) ergo fic data trìcufpis, cum 
fit quadrupla bicufpidis che:, bafim habens duplam ba- 
fis illius, necefife eric, ut etiam altitudine altitudinis il* 
lius dupla minime careat » Nihil officiente diverfa ar- 
cuum in circularibus figuris qualitate , quia circuii fi- 
gura , fi bafim, & altitudinem duplam habeat bafis, & 
altitudinis figura? femicirculi, nequit ullo alio arcu , quam 
arcu circuii quadrupli, quadrupla ejusdem rieri , iccus, 
ac data trìcufpis, qus licet arcus habens, qui fint e- 
jusdem circuii, cujus funt arcus figura; chfe;, poteft 
tamen effe dupla ejusdem tricufpidis chfe:, eo, quod 
& major , & minor , quam dupla ipfìus , prò majori , 
minori ve , quam e h; , altitudine, demonftrari pofiit, ut 
cciam paulo ante fignificatum eft, immo ex fe lucuteci- 
te patet. 

Sed nmilo tamen minus data trìcufpis dupla non 
fit tricufpidis chfe;, quadrupla feilieee bicufpidis che:, 
dimidium quoque illius, duplum non erit che:, fed 
aut majus, vel minus, quam duplum: ficque primo ma- 
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Imperocché fe la tricufpide chfe: è dupla della 
bicufpide che:, ed ha per altezza la iftefià altezza e h: 
di ella.- ma per bafe , per edere due bicufpidi unite 
infieme, un arco duplo dell'arco bafe di effa, dovrà la 
medefima eflèr quadrupla di c h e; , avendo non folo per 
bafe il duplo della bafe, ma ancora per altezza il du- 
plo dell'altezza di efla che: , quale è l'altezza ed; dell' 
altezza eh;, e ciò ancora perchè (dato, che fi fofle già fat- 
ta fempre con 1' ifteflò arco fc- per bafe , la tricufpi- 
de quadrupla della bicufpide che: dovrebbe quella ave- 
re P altezza doppia dell' altezza di quella ) impercioc- 
ché farebbe quella tricufpide alla che:, come la figura 
del circolo alla fimile eh: del femicircolo: Ma la figu- 
ra dei circolo effendo quadrupla della eh: del femicir- 
colo, e avendo per bafe il duplo della retta, o fotte- 
fa , che è bafe di eflà , è neceflario , che abbia ancora 
1' altezza dupla dell' altezza di elfa ( come è aliai no- 
to ) dunque così la data tricufpide effóndo quadrupla 
della bicufpide che: avendo la bafe dupla della bafe di 
ella , dovrà avere ancora 1' altezza dupla dell' altezza di 
eiTa . Non ottante la qualità diverfa delli archi nelle fi- 
gure circolari; perchè la figura del circolo avendo du- 
pla la bafe, e dupla P altezza della bafe, e altezza di 
quella del femicircolo, non può con altro arco, che di 
un circolo quadruplo eflèr quadrupla della medefima, a 
differenza della data tricufpide, quale con archi del me- 
defimo circolo, di cui fono li archi della chfe; , può 
efler dupla della medefima tricufpide chfe:, perchè fi 
può di ella con maggiore, o minore altezza della eh:, 
dimoftrare maggiore, o minore, che dupla, come ezian- 
dio poco avanti fu detto, anzi ben fi difeerne. 

Ma con tutto ciò non fi a la data tricufpide du- 
pla della chfe;, cioè quadrupla della bicufpide che:, 
ancora la metà di efla non farà dupla della ch'e:, ma 
o maggiore, o minore, che dupla, e ila in primo luo- 
go 
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jusj iisdemque in altero circuii quadrante exaratis re- 
Fig. 18. bus, ex parte arcua bd.». ipfi eidem arcui bd; 9 eodem , 
quo femicirculus deferiptus fuit, intervallo , ad minu- 
endam, quam minime licet, altitudinem ed: , ducacur 
infinite proximus arcua bx: Nunc temporis ergo ( ni il 
enim nunc, nec data qualibet minori altitudine ) dimi- 
dium tricufpidis, cujua arcus eft bx: , duplum erit bi- 
cufpidis che;, vel bhe: vel duplum figura; bh: femi- 
circuli, quia bh: , ut diximus, xqualis eft alicui ex i- 
pfìs bicufpidibus che:, bhe: Se d dimidium diete tri- 
cufpidis, ut duplum fit figura: femicirculi , neceflè eft , 
veluti confpicitur , uti portionem , leu dicatur triline- 
um axh.- equale ha beat figure illi, que, dum defcri- 
bitur illius arcus bx*, & ipfa deferibatur oportet fupra 
cordam, vel fubcenfam arcui bh* femicirculi, figure, in» 
quam, ba:, & hujufmodi trilineum ( omino eo , quod 
intra ipfam ba: quo licet modo divifum ultra quam 
totum collocabitur ) eft oculo etiam judice, minus ipfa 
ba: ergo fumpta altitudine minori, quam altitudo de:, 
nequibit dimidium tricufpidis duplum effe figure bh: 
femicirculi, atque adeo bicufpidis bhe;, fi ve che; Non 
alia ratione demonftrarì poteft , dufcìo arcu bz: , eo, quod 
trilineum f h z: evidenter majus eft figura b £ , quod di- 
midium tricufpidis, fi habeat majorem altitudinem alti- 
tudine de:, duplum eflè non poteft bicufpidis bhe: » 
vel che;, quare, quod dimidium tricufpidis, quod fit 
duplum che-, vel bhe:, illud fit neceflè eft, quod ha- 
bens eandem, ac aliqua ex ipfìs bafim , habeat altitu- 
dinem ed; duplam altitudinis eh.- , que eorundem alti- 
tudo communis eft. 



Conftituto igitur hoc, quod id dimidium tricuG 
pidis, cujus altitudo eft recta ed:, fit equale duplo bi- 
cufpidis che:, idcoque duplum fit figure bh; femicir- 

cu- 
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go maggiore ; e fatte nell' altro quadrante del cerchio 
le iftetìè cofe , fi tiri dalla parte deli* arco bd: a que- Fig, 1*. 
fio ifteilo arco bd: , con lo Hello intervallo , con cui 
fi delcrifle il femicircolo , infinitamente prcfiimo , per 
minimamente diminuire la altezza ed;, l'arco bx: fic- 
chè adeflb ( perchè fe non è al prefente , neppure in 
cafo di qualunque altra minore altezza ) la metà del- 
la tricufpide , il di cui arco è bx; farà doppia della 
bicufpide che;, ovvero bhe: t oppure doppia della fi- 
gura bh: del femicircolo; perchè la bh- per il Copra 
detto, uguaglia una di efle bicufpidi che;, bhe; ; Ma 
la metà della detta tricufpide per eflèr doppia della 
figura del femicircolo, è ne celi a rio, come fi vede , che 
abbia la porzione , o trilineo axh: uguale a quella figu- 
ra , che nel deferiverfi il di lei arco b x; , vien deferit- 
ta elTa pure fopra la corda , o fottefà all' arco b ru 
del femicircolo , cioè alla figura b a- , e quefto trilineo 
( fenza dire che divifb nel modo pofiibile , fi potrà 
più che tutto in erta ba; ridelcriverc ) è a giudizio 
ancora degli occhi , minore di efla ba: , dunque con 
una altezza minore della d e: , non potrà eflere la me- 
tà della tricufpide doppia della figura bh: del femicir- 
colo , e per confeguenza neppure della bicufpide bhe;, 
ovvero che; Cosi fi prova nell* ifteflò modo, tirato i* 
arco bz: , perchè il trilineo fhz: è manifeftamente mag- 
giore della figura b£,che la metà della tricufpide con 
una altezza maggiore della de;, non può eflèr doppia 
della bicufpide bhe: , oppure che; onde , che la me- 
tà della tricufpide, che fi a la doppia della che: , ov- 
vero bhe* , deve eflèr quella , che avendo la medefima 
bafe di alcuna di efle , abbia la altezza ed: dupla dell' 
altezza eh: , altezza comune ad efle . 

Porto dunque ciò , che quella metà della tricufpi- 
de , la di cui altezza è la retta ed:, fi a quella , che 
uguagli il doppio della bicufpide eh e;, e perciò il dop« 

H pio 
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culi; oportebit, ut etiam acquale fu dimidiae figure cir- 
cuii eo,quod etiam dimidium figure circuii acquale fuit 
duplo figure femicirculi . Quam ob rem fi limul duo 
dimidia ipfius fumantur triculpidis , quorum arcua fune 
arcus b d. ed; erit torà tricul'pis bdee; xqualis inte- 
gra circuii figure, fupra quadrati latus bc- deferipte. 



Fl £ l 9> Qose cum ita fiat , deferibatur quocumque modo 
alter circulus , & in eodem infcribatur quadratum , de* 
fcriptaque fupra quodlibet ex lateribus ipfius quadrati , 
centrum verfus , figuri illi squali , quam a cuculo idem 
latus fècac ; altitudine dupli altitudinis ipfius figure , 
perficiantur quattuor in quadrantibus circuii per arcus 
alterius circuii fiibquadrupli , modo antecedenti , quat- 
tuor figure tricufpides, ex quibus una erit figura bech; 
infcripto preterea ipfo in circulo ottagono regulari . 
Jam quia unaquxque ex deferì ptis quatuor cric ufo idi- 
bus figuris, fimilis antecedenti ( in Fig. 18. ) squali! 
efl , uti oftenfum fuit , cuilibet ex figuris circularibus 
fupra latera quadrati in feri pei in eodem circulo deferì- 
ptis : manifeftum efl , quod fi communiter fumantur 
duo invricem fibi obverfa , & squalia trilinea , quatuor 
circulares figure , quae futit fuper dieta lacera infcripti 
quadrati , una cum duobus dittis trilineis , quod i« 
dem eft , ac fi dixeris totum quadratum infcriptum , 
squales erunt quatuor tricufpidibus figuris , una cum 
iifdem trilineis fimul fumptis . 

Qui de caufsa fi infcriptum quadratum squale fic 
quatuor ipfis tricufpidibus figuris una cum duobus s- 
qualibus , oppoficifque trilineis i evidentiffimum etiam 
eft, quod fi ab infcripto ottagono auferatur vel infcri- 
ptum quadratum , vel quatuor memorare tricufpides 
figure una cum dittis trilineis , utroque modo trahun- 
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pio della figura b h: del femicircolo , ne feguirà , che 
ella fi a ancora eguale alla metà della figura del cir- 
colo : perchè anche la metà della figura del circolo u- 
guagliava il doppio della figura del femicircolo . Onde 
fe li prenderanno inlìeme le due metà di ella tricufpi- 
de , delle quali li archi , fono li archi bd: , ed; , farà 
tutta la figura tricufpide bdee: , uguale a tutta la fi- 
gura del circolo, deferitta l'opra il lato bc: del quadrato. 

Il che «fóndo , fi deferiva in qualunque modo Fig. i«. 
un altro circolo, ed in eflo inferi vali un quadrato, e 
deferitta ("opra ciafeuno de i lati di elio quadrato verfb 
il centro una figura eguale a quella , che eflo lato fega 
dal circolo , con il doppio dell' altezza di ella figura fi 
complicano ne i quattro quadranti dei cerchio , con 
archi di un altro circolo fuqquadruplo , nell' antece- 
dente maniera , quattro tricufpidi figure , delle quali 
farà una la bech: infcrivendo di più in eflo cerchio 
un ottagono regolare. Or perchè ciafeuna delle quat- 
tro deferitte tricufpidi figure , limile all' antecedente 
( nella Figura 18. ) uguaglia , come fi dimoftrò, ciascu- 
na delle figure circolari deferitte fòpra i lati del qua- 
drato infcritto neh' ifteflò circolo ; è manifefto , che ef- 
fondo prefi comunemente i due fra loro oppofli , ed 
eguali trilinei , le quattro circolari figure, che fono fo- 
pra i lati del quadrato infcritto , infame con i detti 
due trilinei , che è lo fletto , che dire , tutto lo in- 
fcritto quadrato , uguagleranno le quattro tricufpìdi 
figure infierae con i medeiimi trilinei. 

Per il che fe lo infcritto quadrato fi a uguale ad 
effe quattro tricufpidi figure , più i due eguali , ed op- 
pofli trilinei ; è ancor cofa chiariflima , che fe dall' io- 



quattro dette tricufpidi figure , più i detti trilinei , fi 
vanno in qualunque modo fot tra odo eguali fpazj 1 onde 




ritto ottagono 
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tur acquatta fpatia: unde reliqua edam crune inter fé 
(è xquaiia . Acqui dempeo quadrato relinquitur in otta- 
gono fpatium rettilineum , & ablatis quacuor tricufpi- 
dibus figuris , una curo duobus trilineis , relinquuntur 
otto aequales figura; bfc: &c. qua; fitis fc ipfas exhibent 
videndas : ergo ditta; otto circulares figura; xquales c- 
runt fpatio rettilineo ; quod fit exceflus eju£tiem otta- 
goni Aipra quadratura infcriptum . 

Ex bis jam liquet , quod fi arcus cu juslibet ex huju- 
fmodi figuris rationalis fit , nil facilius ed , quam qua- 
dratum conftituere , quod fit xquale circulo , cu jus pe- 
ripherice ipfe arcus nonnulla porno ed ; & (i fingatur 
irrationalis eflè , in poftremi fequenti demonftratione t 
quae alioquin tota pendet ab iftà* , quseque co folum 
confilio , ut clarior evaderet , fegregata eft, videbimus, 
an idem nihilo tamen minus pcragi poflìt . Quod erat 
demonftrandum &c. 



DEMONSTRATIO IV. 



p 



fig, 18, TT^Rsterea, quae peratta fuerunt , fubtendat retta 
* ed; in ( figur. 18. ) arcum ed; Cum ex antece- 
dentibus fit bicufpis ce d; dupla bicufpidis ceh: 
necefle erit ob eadem fuperius ditta , ut etiam 
trilineum una ex curva , ipfius portio , quod hic loci 
ed trilineum mhd- acquale fit figura; , qux fu pia cor- 
darci eh.- femicirculi deferibitur , dum arcus ed: deferi- 
bendus eft , feilieet figura; c m; ita , ut fi communi dein- 
de modo portio dm e habens curvarci dm: fu ma tur , 
trilineum dhm: una cum ditta portione dmc: trian- 
gulum videlicet rettangulum dhc: fit «quale ipfi portio- 
ni dmc: una cum figura* cm: fumpt«,hoc eft fumma- 
tim integra; figura: codi 

Jam 
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eziandio i rimanenti fra loro faranno eguali . Ma de- 
tratto il quadrato , rimane nell* ottagono , uno fpazio 
rettilineo , e detratte le quattro tricufpidi figure più t 
due ti ilinei, fono il rimanente le otto eguali figure bfe: 
ec. che ben fi diftinguono , dunque le dette otto cir- 
colari figure faranno eguali ad un fpazio rettilineo, che 
fia T eccello del medefimo ottagono fopra il quadrato 
inlcritto . 

Si vede da quello , che fe V arco di una di que- 
lle figure farà razionale , non è che cofa faciliffima il 
colti tu ire un quadrato eguale al circolo ; della di cui 
periferia egli è qualche porzione ; e fupponendolo irra- 
zionale , nella feguente ultima dimoftrazione , che di- 
pende per altro tutta da quella , e che folo per mag« 
gior chiarezza è fe parata , fi vedrà le fi poflà ciò far* 
non ottante . II che era ec. 



DIMOSTRAZIONE IV. 



SI fottenda oltre le antecedenti cofe nella ( figura Fig. 
18. ) all'arco ed: la retta ed: Effóndo per il det- 
to la bicufpide c ed: doppia della celu converrà 
per le medefime antecedenti cofe, che anche il 
trilineo di una curva , parte di efla , che qui è il tri- 
lineo m h d; fia eguale alla figura , che fi defe ri ve fopra 
la corda eh; del femicircolo , nel deferiverfi 1' arco ed: 
cioè alia figura cm: ficchè prendendoli poi comunemen- 
te la porzione dmc di una curva dm: fia il trilineo 
dhm: inde me con la detta porzione dmc: cioè il tri- 
angolo rettangolo dhc: eguale alla iflefTa porzione dmc: 
prefa infieme con la figura cm: cioè in fomma a tutta 
la figura cmd; 



Jam hic loci , uc ut fìt rcs , fingere volens , arcum 
iftius figure cmd; irrationalem eflè , experiundum , aa 
lice a c , mi di&um , rem ni h ilo tamen minus abfolvcrc. 

Fig. io. Defcribatur itaque circulus , qui hujus fubquadru- 
plus fit , propterea quia taiis circulus is eft ( ut ex fu- 
perioribus liquec ) cujus aliqua portio fuit figura squa- 
lis rriangulo ; 6c permanente eodem centro , alter dc- 
fcribatur delcripti ci u plus , ductilque diametris , horizon- 
tali , & verticali , fecetur * circulo minori , incipiendo 
ab uno ex ejus honzontalis diametri extremis , figura 
jam repena xqualis triangulo , quae efto figura a i k: , 
& per puncìum h alterum iplius figursc extremum 
tranfeat radius de; , crit ergo tota ponio a die- mino- 
ns circuii ( vel portio rotac, quac adacquat dicìam adk:) 
cqualis triangulo , quod squale fìt triangulo adk: una 
cum triangulo , acquante figurano aik, fed lumatur por- 
tio adk; 



Et quoniam triangulum rectanqulum , cui eflèt al- 
terum latus acquale periphaeriae alicujus circuii , & al- 
terum , quod circa rectum angulum pariter fit , acquale 
ipfius radio , acquaie forec ilh circulo , aptetur triangu- 
lum , acquale triangulo , quod totam jequat portio- 
nem a die, radio circuii minoris deferì pei , ita , uc 
idem radius unum ex ipfius lateribus circa angulum 
rectum (ir ; opus erit , ut alterum trianguli latus , quod 
circa rectum angulum pariter eft , acquale fìt arcui por* 
tionis adk. co , quod idem acquale e(Tet totius circuii 
periphaeriac , aut dimidiac , aut cuilibet alteri illius par- 
ti , fi triangulum aptatum «quale foret toti circulo , aut 
dimidiac , aut cuilibet alteri ipfius parti: uti 6t nove- 
ris . 



Quatti 
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Or qui fup ponendo , comunque fiati , che Y arco 
di quella figura fia irrazionale , fi veda , fé non ottan- 
te fi pofla condurre a fine f intento . 

Si deferiva pertanto un circolo fuqquadruplo del Fig. 
prefente , mentre un tal circolo è quello , come li ofler- 
vò , di cui qualche porzione fu la figura eguale al trian- 
golo , e con lo ideilo centro fe ne deferiva un altro 
doppio del deferitto , e condotti i diametri orizontale , 
e verticale , fi feghi dal minore , cominciando la fezione 
da una eftremità del di lui diametro orizontale , la iftefla 
figura già ritrovata eguale al triangolo , che fia la figu- 
ra aik: e per il punto k; altra delle eftremità di efia 
figura pa(fi il raggio de;, farà dunque tutta la porzio- 
ne a die del circolo minore (oppure la porzione della 
ruota , che è eguale ad eoa adk: ) eguale ad un trian- 
golo , che uguagli il triangolo a d k; con infieme il trian- 
golo eguale alla figura aik; Ma fi prenda la porzione 
adk: 

E perchè un triangolo rettangolo , che avefiè un 
lato eguale alla periferia di un circolo , e 1' altro , che 
fia d' intorno anche eflb ali* angolo retto , eguale al 
raggio di elTo circolo , farebbe uguale a quel circolo : 
fi adatti un triangolo , che fia uguale al triango- 
lo , che uguaglia tutta la porzione adk; al raggio dei 
deferitto circolo minore così , che eflb raggio fia uno 
de i di lui lati d' intorno all' angolo retto ; ne fegui- 
rà , che 1' altro lato del triangolo d* intorno anche eflb 
all'angolo retto, fia uguale all' arco della porzione adk; 
perchè eflb farebbe uguale a tutta la periferia del cir- 
colo , o alla metà , o a qualunque altra di lui parte , 
fe il triangolo adattato fofle uguale a tutto il circolo , 
o alla metà , o a qualunque altra di lui parte : come 
è noto. 



Sicché 
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Quam ob rem habebimus jam lineam rettam squa- 
lem periphxrie , vel arcui a k; minoris circuii : unde fi 
quemadmodum arcus ale (è habet ad arcum nk: fui 
ipnus partem , ita fuerit retta cqualis arcui a k; ad al- 
te ram rettam : altera iJla retta , quarta feilieet propor- 
tionalis , equalis effe debebit arcui n k; , unde ficuti ar- 
cus a k; , dempeo arcu nk:, acquala eflèt arcui tu, 
qui quarta pars cft periphsriee ditti circuii , ita retta 
equalis arcui ale*, dempta ilia retta* squali arcui nk;, 
acqualis foret ipii quarta: parti an: , periphxriae ip(ius 
circuii . 

Sed , amabo , defignetur retta linea , qua? aiqualis 
fit arcui n k: , manifefta res eft , hanc rettam cam efle 
debere , qua; erit ad rettam aequalem arcui a k; , utl 
angulus n d k , cui opponi tur arcus nk:, ad angulum 
a d k; , cui opponirur arcus a k: , unde fi nota fìt ratio 
anguli n d k; ad angulum a d k: , nullius quoque labori s 
eric inventio rette «quali s arcui n k.- 

Fig. »i« Polito igitur eodem circulo , iifdemque in ipfo re- 
bus , producarur diametros ipfius horizontalis , & ex 
puntto k. duttS rettS km: , fecetur ab ips3 diametros 
eo modo , ut portio mg: ipfius retta: , quae fita eft in- 
ter produttam diametrum , & convexam circuii peri- 
phxriam , xqualis fìt radio ipfius circuii , & centro fa- 
tto in m: , concurfus puntto , fecetur ab retta km: re- 
tta me: acqualis produttae Cernici iametro md: , eric trian- 
gulum m d e: ifolcelium trìangulum , cujus , cum habeat 
angulos aequalibus oppofìtos lateribus inter fe fe squa- 
les , verticalis angulus m; , ab iiidem xqualibus conten- 
tus lateribus , juxta notilììmum theorema , acquai is erit 
tertisc parti anguli adk: Quare fi haberi poterit quan- 
tità* cujulvis ex angulis hujufmodi trianguli, eo , quod 
tum cognita erit etiam reliquorum quantitas ( vel ha* 
beaiur aliqua alia quantitas angulorum , qui extra trì- 
angulum 
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Sicché farawi addìo una linea retta eguale alla 
periferia , o arco a h del circolo minore , per il che , 
ic come 1' arco a k: (la all' arco n k: , porzione di lui , 
così darà la retta eguale all' arco ab ad un' altra ret- 
ta ; f altra , cioè la quarta proporzionale , dovrà efle- 
re eguale air arco n k: , onde come V arco a k* meno 
1* arco n k uguaglia f arco a o: , che è la quarta parte 
della periferia del detto circolo , così la retta eguale 
all' arco a le , meno quella retta , eguale all' arco n le , 
uguagli era la ideila quarta parte an; della periferia dell' 
iileilo circolo • 

Ma fi aflegni la retta linea , che uguagli 1' arco 
nh, è manifefto , quefta retta dovere effer quella , che 
darà alla retta uguale all'arco a L-, come l'angolo ndfe, 
a cui è oppoilo 1' arco n k; , all' angolo a d k; , a cui 
è op porto 1' arco a k: , onde fé farà nota la ragione 
dell' angolo n d k: all' angolo a d k; , farà facile ritrovare 
ancora la retta uguale all'arco nk; 

Pofto dunque lo ftefTo circolo , e le iHeiTe cofe , Fig. tu 
C prolunghi il ' diametro orizontale di eflo , e dal pun- 
to k: condotta la retta km: fia fegato da eflà in mo- 
do , che la porzione mg: di eflà retta , che refta fra 
il diametro prodotto , e la convella periferia del circo- 
lo , fia eguale al raggio di eflb circolo , e fatto centro 
in m; punto del concorfo , fi feghi dalla retta k m: la 
me; uguale al prolungato femi diametro md: , farà il 
triangolo mde; un jfofcele triangolo , che avendo li 
angoli , oppofti alli eguali lati , eguali fra loro , averà 
f angolo verticale mr , contenuto da i detti lati , egua- 
le per un notiflìmo teorema , alla terza parte dtlt' an- 
golo a die Per il che fe fi potrà avere la quantità di 
qualunque del li angoli di quello triangolo , perchè ai- 
tar farà nota quella de i rimanenti ancora ( o fia la 
quantità di altri angoli , che fiano fuori di elfo trian- 

1 golo) 
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angulum ipfum fint ) iacis parer , repertam quoque tum 
fare quancuacem anguli ndk: , qua; mine perquiricur . 
Scd haec omnia ad repencndam anguli ndk; quantica* 
ceni nullius line pretii • 

Ce deferibatur circulus , & in ipfius quarta parte 
' deferì pio criangulo ifofcelio re&angulo , eac:, produca- 
cur in in definii un ipfius horizoncale lacus , & ad extre- 
micarem c; alrerius verticalis laceri s dada perpendicu- 
lari ex: , ab ipsa eadem exeremeace cadane indefinita? 
recise producrum lacus a e: fecances , ita camen , uc quae- 
libec retta cadens , ab eodem ( hic loci ufque in b. ) 
producto lare re femper dividac porcionem aequaìem bali 
antecedente deinceps cujufque crianguli , inui /egmenci 
rat ione duncaxac ufque ad id puncìum , ad quod de- 
cider reti a , quz iplius ancecedencis rrianguli bafis eie: 
videlicec veluci reti a c f: fecac lineanti f c: , xqualem re- 
8x ce: , ica recìa cg: fecec lineam gf: , xqualem re- 
cise cf: , & ica femper. 

Liquor ex his , quod rectx line» inde fin ine pore- 
tit quia infinita aprare ifofcelia criangula , & quod cu- 
juslibec ex ipfis angulus ad vercicem c: , notus elle de- 
bebic , eo , quod cognicus fic primus externus , & rictus 
cad.- unde necetìe eric , ur cognicus eciam iìc deinde 
reliquus ille angulus a perpendiculari ex:, & proximiorà 
ìlli recìa , a vercice e* ad produ&um cadence Jarus , 
conrenrus , qualis quaiis ili i us parva quancicas iìc , ideft 
angulus complemenci anguli recti . 

Quam ob rem cum hujufmodi anpulus mathemati- 
co modo ab afympcoris in in finir um poflìr deinceps mi- 
nui , cadane ex vercice c* ad produteum lacus eoe re- 
cise , quoc opus fune , ufque dum ipfe angulus relin- 
quacur cancus , uc communis effe queac menfura incer 
angulum nd k; , cujus quancicas perveftigacur , & angu- 



*g ( 67 ) * 

golo ) fi vede , che farà ritrovata eziandio la quantità 
dell' angolo ndk: , di cui ora fi v a in traccia . Ma tut- 
to ciò non balli per ritrovare la quantità deli' angolo 
ndk: 

r 

E fi deferiva un circolo , e in un quadrante di 
efib deferitto il triangolo eie: ifofcele rettangolo, fi 
prolunghi indefinitamente il lato di eflò orizontale , e 
alla eltremità et dell' altro lato verticale tirata la per- 
pendicolare ex, cadano da ella medefìma cftremità ret- 
te indefinite , che leghino il prodotto lato a e; , in ma- 
niera però , che ciaicuna retta cadente leghi dal detto 
lato ( qui prodotto hno in b: ) Tempre una porzione , 
uguale alla bafe dell' antecedente di mano in mano tri- 
angolo , computandoli il fegmento lolo fino al punto, in 
cui caderà la retta , che è baft di elio triangolo ante- 
cedente; voglio dire , che come la c£ Tega la f e; , ugua- 
le alla ce: , cosi la cg.- leghi la g£ , uguale alla efi e 
così icropre . 

E* manifefto da ciò , che alla retta indefinita fi po- 
tranno adattare infiniti triangoli Ubiceli , e che ciafeu- 
no di elfi avrà 1' angolo al vertice c: , che dovrà eflèf 
noto : perchè è noto il primo efterno , e retto cad; > 
onde dovrà poi efler noto ancora queir angolo rima- 
nente , che farà con renino dalla perpendicolare ex: , e 
la più pr ottima a lei retta , dal vertice e: cadente al 
prodotto lato , per quanto picciolo fiali , cioè 1' angolo 
del complemento del retto. 

Per il che potendoli un tale angolo matematica- 
mente , e fuccefiivamente dalle afintoti in infinito im- 
piccolire , cadano dal vertice c: al prodotto lato tante 
rette , quante ve ne bi fognano , finché elfo angolo refti 
tanto, che polla efiére la comune mi fura fra l* angolo 
ndk:, di cui la quantità fi cerca, ed un angolo retto. 

li E certo, 
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lum recium . In dubia res cft , fic quantumvis parvi 
licec comoiunis ili a mcnfura , qux in ter angulum ndlu, 
& angulum re&um intere (Te debec , quod hujuimodi ar- 
te ceree poceric invenin . Intereflè , disi , debet , eò , 
quod fi res benè perpendacur , quancicates homogenes 
re vera inter fe fe incommenfurabiles nuli* exiitunc , nifi 
eo , quia difficillimum , ne dixerim im polli bile quando- 
que lic , fuam propcer nimiam exilicacem , veluti lacus 
inter , & quadraci diamecrum , illam reperire commu- 
nem menfuram , qus tamen de die non poteft ( uci e* 
tiam ex addica hic quadam propoficione elicere fas cri t ) 
lì animo volvacur , quod esdem femper incer fe opor- 
tet , uc fint prims ìllx phyficx parciculs ( qualefcum- 
que illae fuerinc ) qux lineas componunt &c. 

Sed quovis modo cognico candem angulo ndk: 
( quemadmodum abfque linearum cumulcu , & confufio- 
ne vel postrema hac arce per communem menfuram 
fieri poilèc ) & quia reliquus angulus , angulus rccìus 
eli » cognico eciam coco angulo a d k.- , cric ergo re perca 
cciam re&a linea xqualis arcui nk:, eo , quod opus 
effe , uc il la fic , qus cric ad feccam , qux squalis fuic 
arcui a k.- , uci angulus ndk: ad angulum a d ic , fupe- 
rius di&um eft . 



Nunc vero hsc squali* arcui nk: re&a crahacur 
ex recti squali arcui a k; , eric re&a squalis arcui a L 



eft , parti qua rese na; pcriphxrix circuii. Qua re qua* 
druplicaca eric squalis coci iplìus periphsrix : ex quo 
fratini emergerec haud dubia , quam habec diametros 
alicujus circuii ad incegram ejus perimetrum , racionis 
cognicio , acque adeo confticui poffe quadracum ipfi 
circulo acquale , nec non folidum retVihneum squale 
fphsrs , & cono , & quadracum squale ellipfi , quam 
laudatus Archimedes mediam proporcionalem incer duot 




cir- 
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E certo , che per quanto porta elTere mai piccioli quel- 
la comune mi fu ra , che elfer deve fra 1' angolo n d k- , 
ed un angolo retto , in quella guifa fi potrà ficuramen" 
te ritrovare . Dilli eftèr deve , perchè , fé fì confi de ri , 
non fì danno veramente quantità omogenee fra loro »- 
commenfurabili , fe non perchè riefee a noi difficiliffi- 
mo , per non dire ancora imponìbile , il ritrovare per 
la fua tal volta grandidìma piccolezza , come fra il la- 
to , e il diametro di un quadrato , quella comune mi- 
fura , che pure non può mancare ( come ancora da 
una proporzione qui annefla fi potrà vedere ) le riflet- 
ta fi , che devono eflTere fra loro fempre le mede lime 
( quali mai elle fi fiano nella minima loro quantità ) le 
prime fitiche componenti particelle delle linee ec. 

Ma in qualfivoglia maniera ( come riufeirebbe fen- 
za tumulto , e confufione di linee anche neh" ultimo 
modo , ritrovando la comune detta mifura ) finalmente 
conofeiuto T angolo n d lu , e perchè il rimanente è un 
angolo retto , refo noto eziandio tutto 1' angolo a d k: , 
farà dunque ritrovata ancora la retta eguale ali* arco 
nk: , mentre fì dille , dovere eflèr quella , che ftarà 
alla retta , che fu uguale all' arco a k- , come 1' angolo 
ndk; all' angolo a dlc- 
Si fottri adeflb quella retta uguale air arco n kr , 
dalla retta eguale all' arco a h , farà la retta uguale all' 
arco a le* , meno la retta eguale all' arco n k: uguale , 
come fu detto , alla quarta parte na: della periferia 
del circolo . Sicché quadruplicata , farà uguale all' in- 
tiera periferia di eflb ; dal che ne fegu irebbe torto una 
cognizione ficura della ragione del diametro alla perife- 
ria del fuo circolo , e poterli per confeguenza colti- 
tuire un quadrato eguale ad elio , ficcome un folido 
rettilineo eguale ad una sfera , e cono , ed un quadra- 
to uguale all' elluTe, quale dimoftra il laudato Archi me- 
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circulos , alterum fuper illius majon diametro , & al- 
te rum fu per minori defcriptum elle demonftrat : & tan- 
dem complura alia , qua* hic, ne prolixa orario txdium 
aflerac , prxtermitti iatius eli • 

Sed cum jam eò perventum fit , ut in medium ali- 
quid etiam de ratione diametri ad fui circuii periphc- 
riam affcratur res ipfa poftulet : id contendere aufim , 
quod haud parvo impenfo Audio , & labore , naftus fum , 
radium ad dimidiam lui circuii periphsriam fé fé ha- 
bere , ficut numerus 5325; ad numerum 17152; unde 
ile diametro ad circumferentiam • 

Qua; ratio > quatenus ipfe eam inire , & fubdu» 
cere quiverim , minor eli quam alla Archimedea 7: ad 

11: fere ob duos trientes unius feptimi , ve! di j: 

fed hxc omnia , qua: etiam plurimum ab reftiflimo , fed 
moietta nimis opere manuum pendent , poteft ( ù cui 
non gravis hujulcemodi labor ) quilibet repetere • Id 
quod erat &c, 

PRO POSITI 0. 

CUM Geometria , fida veri comes, nullum excipiat 
hofpttio dubium , nullamqueadmittat propofittonem, 
quam Tua demonftratio , voluti umbra corpus non fe- 
quarur , & ipfe dixerim in antea&is non exiftere, fi vera 
fateri f*s e(t , homogeneas quantitates (de extcnfis , aut de 
iis quantitatibus qua; quid fpatii mundano in fpatio ob- 
tinere poflunr locutus ) qua? inter fe fe fint ineommenfu- 
rabilcs , nifi eo de nomine , quod humani intelkcìus 
imbecillis viribus difficillimum fit communem ipfis per- 
veftigare menfuram , nimis ròrtaHe exilem , parvamque » 
( quando ir.com menfurabilitas apud omnes non fic audi- 
ret ) oportet me de di&o per tranfennam rationem ali- 

quam 
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de edere mezzana proporzionale fra due circoli % uno 
deferi eco Copra il di lei diametro maggiore , e 1' altro 
(opra il minore , e finalmente molto altro , che qui non 
ftarò a dire per non tediare • 

Eflèndo ormai tempo di dir qualche colà ancora 
della ragione , che ha il diametro alla periferia del tuo 
circolo , pollo dire , che dopo grand iflima diligenza , 
e non ordinaria fatica ho ritrovato , che il raggio (la 
alla metà della periferia del fuo circolo , come 5325.* a 
17 152: onde così il diametro alla circonferenza • 

• 

Qual ragione , per quanto abbia io potuto oflér- 
vare è minore delia ragione di 7: a 12; fecondo Archime- 
de intorno a due terzi di un fettimo , o pure di y. 

Ma tutto ciò , che moltiflimo dipende dalla puntualità 
delle necelì'arie , e tediofe operazioni , potrà chiunque 
dilettifi di tal fatica , meglio rifcontrare . 11 che era fi- 
nalmente ec. 

PROPOSIZIONE. 

NON alloggiando la Geometria in fua veritiera abi- 
tazione alcun dubbio , nè veruna proporzione , 
che fe pure ne abbifogni , non fia , come dall' ombra 
il corpo , dalla fua dimoftrazione feguita , ed avendo io 
per lo pai la co detto , che non fi danno veramente quan- 
tità omogenee ( intendendo quantità efienfe , oppure che 
pofibno occupare un qualche fpazio nello fpazio reale del 
Mondo ) che fiano fra di loro incommenfurabili , fe non 
perchè riefca alla potenza debole dell* umano intendi- 
mento difficiliflimo il ritrovare una loro comune mifu- 
ra per la grandillìma piccolezza della medefima ( quan- 
do cosi l' incornine nfurabilità non s* intendefle da tutti) 



*S ( 7* ) » 

qunm reddere . Dico igicur , quod quadrati cujufp'iani 
diametros commenfurabilis tuoi potentia, tum etnm lon- 
gicudine efl e juliiem radon ali , live diserò f cognite U- 
teri quancitacis . 

Fig. 25. Nam cfto refta cb« lacus in (cripti in circulo qua- 
Tab.VII.drati , cric recìa ci; que diametro? eft circuii , etiam 
diametrot ipfiufmet quadrati . Qua re fi ci; incommen- 
furabilis fic lateri cb: hct hoc ob aliquam fuam irratio- 
naiem parte m ( Sic fi quadracum ex cb: foret 15; cura 
efle debeat quadratum ex ci; duplum ipiìus , idelt 50: 
pars , ob quam c i: incommenfurabilis longitudine fer- 
tur lateri cb: Curda illa quantitas eflèt , qua: tanto mi- 
nor eft r 4 * quanto opus eft , ut multiplicatio in fernet 

ex 7< quocientem exhibeat minorem ) Erto igi- 

tur cjus pars irrationalis illa reliqua illius pars ei; & ut 
ce: ad quandamem: que rationales pooantur,ita fiat e nv 
ad aliquam tertiam en: quse etiam rationalis elle debe- 
bit: dico, ut etiam reliqua ei: rationalis fit, necefle clTe. 
Nam efto , licèt , irrationalis : quaeritur quid de este- 
ra 4 in: rationalis fit,nec ne? fi dicatur rationalis effe, 
ergo retta en; partim nota, partim incognita erit, con- 
traquam ilatutum eft j vel cum debeat tota nofei , fi 
cognita erit pars in: nota erit etiam reliqua pars ei.* 
fi irrationalis ; ergo cum ignota fit etiam e i: erit tota 
en; irrationalis , quod repugnat hypothefi , in qua meri- 
furam en; notam efle voluimus . Qua re cum mhil de 
retta in;, ut ut velis , proferre in medium queas, quod 
a fuperiori pofkione non abhorreat «nifi ponatur etiam 
reòta ei: rationalis , opus erit , ut, fi retta e ir commen- 
furabilis longitudine fit aliis inter fé commenfurabilibu* 
jr«Étis , eo , quo vouiimus , collineemus » 

Etiam 
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mi conviene brevemente dimoftrarlo . Dico pertanto , 
che il diametro di un quadrato è commenfurabiJe non 
folo in potenza, ma ancora in longitudine al di lui ra- 
zionale , o dicali cognito lato . 

Attefo che fi a la retta bc* il lato del quadrato Fig. 2;. 
infermo nel circolo, farà il diametro ci: del circolo . Tab.Vl'f. 
il diametro di elio. Sicché le ci: «è incommenfurabi- 
le in longitudine al lato cb: ciò lo farà , perchè qual- 
che parte di ci; non è razionale ( Cosi fe il quadra- 
to di cb: folle 25: dovendo eflere il quadrato di cu 
doppio di elio , cioè 50.- , la parte, per cui ci* il di- 
ce incommenfurabile al lato cb: farebbe quella quantità 

forda , che è tanto minore di £ quanto è neceflario , 
perchè la moltiplicazione in fe ftefli di 7.— 4- r *; dia un 

prodotto minore di ) Ha però quefta parte di lui in- 
cognita la rimanente el* e lì faccia come ce: ad em: 
quali fi pongano note , così em; ad una terza en: , che 
pure dovrà e Ile re di nota mifura : dico , che ancora 
Li rimanente e i: deve eflere razionale . Imperocché non 
Ha; fi cerca , che farà della di lei rimanente in: fe fa- 
rà razionale , o irrazionale . Se fi dica il primo : dun- 
que la retta e n: parte farà nota , e parte incognita , 
contro la pofizione di dovere eflere conofeiuta tutta ; 
oppure dovendo eflere tutta nota, fe farà nota la par- 
te in: farà nota ancora la rimanente ei: Se fi voglia il 
fecondo ; dunque efiendo conofeiuta ancora la e i; farà 
tutta en; irrazionale , contro 1' iporefi di dovere la en: 
eflere intieramente nota . Sicché non potendo in verun 
modo dirfi alcuna cofa della in: che concordi con la 
poli /ione fuperiore , fe non fi pone razionale ancora la 
e i: ne feguirà , che dovendo la e i: eflere commenfurabile 
in longitudine alle altre fra loro commenfurabili rette, 

K fia 
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Etiam per gravium acceleramm motum , cum qui 
noflè poflìt ex mocus , viriumque fcient.S , quod tem- 
pus per inclini cu n pi -a un bc: ad tempus per ejus 
perpendiculum ba; ( quorum temporum aliquis mocus 
communis effe menfura quiret ) eft, ut eadem retta bc: 
ad ba: ( vel fuerit quocumque alio modo ( & quod 
tempus per bc- acquale eli tempori per diametrum cir- 
cuii b d: , luculente probaretur commenfurabilttzs dia- 
metri bc: Uteri fui quadrati ba: eo , quod ut fé ha* 
beret ab decidente gravi impenfum tempus per diame- 
trum bd: ad tempus infumptum per ba: ita foret bc: 
ad ba: Unde inter quanritates incommenfurabilitas ( noi 
fecus ac inter duorum littoi um arenae granulorum quan- 
tifatem incomparabilitas ) ex rei dirEcult;'.te , non ex 
ventate origmem trahere dicenda eft . Quod erat &c. 



ÀPPENDIX 

Aliquarum ex curvilìnei! vel -M&tlineis figuris , qtt* aliis 
reSilineis regularibus figuris tquales reperì* /vere . 

UT paucsc , qux ièquuntur figure , complurefque 
aliae , quae componi limili modo poderi: , re&è in- 
telligantur , prima adeò neceflaria eli , ut ex varia ìllius 
partium com pò fi rione , cscteras ferè omnes pendere di- 
cendum ile . Quod fi cui illas fcrutari non libitum , 
pergat . 

Fig. *4. Prima itaque figura, in qua tres reperiuntur circu- 
Tab. VII. li, alter alterius continua proportione duplus , quS in 
ratione erunt femper omnes circuii in omnibus , quae 
hanc confequuntur , figuris , ejufmodi eft , ut tota dem- 

ptis 
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ila il diametro ci- commenfurabile al lato cb: come fi 
voleva ec 



Ancora per mezzo del moto accelerato de i gra- 
vi , ingegnando la faenza delle forze , e moto , che il 
tempo per il piano inclinato bc: al tempo per il per- 
pendicolo ba; (de i quali tempi effer potrebbe la co- 
mune mifura un qualche movimento ) (la come bc* a ba: 
( o ftefle in qualunque altro modo) e che il tempo per bc- 
uguaglia il tempo per il diametro bd; del circolo ; fi 
proverebbe baftantemente la commenfurabilità del diame- 
tro bc: al lato del tuo quadrato ba: perchè come il tem- 
po , che il cadente grave fpenderebbe per b d: al tem- 
po , che impiegherebbe per ba; così farebbe bc- a ba: 
Onde l' incommenfurabilità fra le quantità ( appunto 
come l'incomparabilità tra la moltitudine de i granelli di 
arena di due lidi ) dovrà dirli , che riconofee 1* origine 
dalla difficoltà , non dalla verità della cofa . 11 che era ec. 



APPENDICE 

Di alcune delle curvilinee , o ntiftilinee figure , ritrovate 
eguali ad altre figure rettilinee regolari . 



A LP intelligenza delle poche feguenti figure , e di 
• molte altre, che potrebbero ùmilmente comporli , 
la prima è così neceiTaria , che dalla varia difpofizio- 
ne delle di lei parti fi può dire, che quafi tutte dipen- 
dano. Ma le ad alcuno non pia ce ile il trattenerli , può 
tralafciaile • 

La prima figura pertanto, in cui fono tre circoli 
in doppia ragione continuamente fra loro, in qual ra- ab « VI 
gione laranno fempre i circoli ancora nelle feguenti fi- 
gure , e tale , che tutta , meno le fei figure , deferitte 




K a 



due 
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ptis fex figuris , deferi ptis fingulis qu&ufque duabus ex 
adverfo , fupra unumquodque ex cribus lacenbus ab: 
bc: ed- hexagoni reguiarii in circulo majori inferi pei , 
xqualis fic ipfi hexagono : & ob hoc cqualis fit quadru- 
plo hexagoni fimilis in circulo minore a.- deferipti. Id 
quod per le facis pater, nam ab quocumque circulo 
quocumque modo tollancur fex figure ex iif , qu s ab 
àpio fecanc lacera regularis infcripti hexagoni : cum fem- 
pcr ab xqualibus xqualia fic demancar , quodeumque 
relinquitur xquale femper erit ipfi hexagono ; unde se- 
quale etiam erit quadruplo figurx fimilis , vel hexagoni 
infcripti in altero lubquadruplo circulo. Infuper fi hic 
loci fumacur quxlibet roca , dum lingule quaeque rote 
dimidia circuii , quem componunc , pars fune , fed ab 
ipsa abiatis cribus ex iifdem fuperius dici is , qux fùnt in 
eadem roca , figuris , dimidium il La erit hexagoni infcri- 
pti in ipfo circulo , cujus pars eli : quod quia facile 
cognicu , majori non indigere vide tur probatione . 

25. Secunda figura conftat ex una tantum roti , qux 
demptis quattuor figuris ex Hill, quas fecanc ab ipsa 
ottagoni regularis infcripti in circulo , cujus eft pars , 
lacera, xqualis eli ottagono in fequenti circulo deferipto, 
co , quod ips3 roti circulum aquante fequentem , quat- 
tuor ipfius fuperius dicìx figurx , xquales fune odo 
cjufdem circuii fimilibus figuris : unde &c. 

2(5, Figura hxc , dempto circulo a: , xqualis eli duplo 
hexagoni infcripti in eodem circulo A; , & hxc omnia 
ex ancecedencibus manifefta erunt facis. 



Tota hxc figura , demptis duabus femifiguris a: , & 
b:, xqualis eli duplo hexagoni unicum dimidio quadra- 
to in integro circulo a: cujus dimidium eli d: deferi- 
pto , eo , quia cum adfic dimidium b: , quadrati , quod 

ordinis 
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due per due oppoftamente (opra ciafcuno del tre lati 
ab: bc: ed: del (ettagono regolare infcritto nel circolo 
maggiore , uguaglia l' irteflò (ettagono , e perciò il qua* 
drupio del le Ungono finn ile dei cric co nel circolo minore 
a. Il che è chiarimmo , perchè da qualunque circolo in 
qualunque modo fi foccrino lei figure di quelle , che 
da etto legano i lati dell' infcritto regolare fettàgono , 
forerà ndofi così fempre V eguale dall' eguale , il rima- 
nente uguaglierà fempre lo (letto fettàgono : onde ugua- 
glierà ancora il quadruplo delia figura limile , o (etta- 
gono infcritto in un altro circolo fuqquadruplo . Inoltre 
prendendoli qui qualunque ruota , mentre ciafeuna è la 
metà del ciscolo , che ella compone, ma meno fole tre 
delle fopraddette figure » che fono nell' ifteflà ruota , 
farà ella la metà del fettàgono infcritto nel circolo , di 
cui ella è parte , come fenza maggior prova fi vede . 



La feconda figura cotta di una fola ruota , quale Fig.25. 
meno quattro figure di quelle , che fegano da etta i la- 
ti dell* ottagono regolare , infcritto nel circolo , di cui 
ella è parte , eguaglia 1' octagono infcritto nel circolo 
feguente ; perchè etta ruota uguagliando il circolo fe- 
guence , le quattro dette figure , che fono in ella , ne 
uguagliano otto limili del mede fimo : onde ec. 

Quella figura meno il circolo ài uguaglia il doppio Fig. 26. 
del fettàgono infcritto nello (letto circolo a: e tutto ciò 
farà per le antecedenti chiaro badantemente • 



Tutta quella figura meno le due femifigure a: , b: Fig. 17. 
uguaglia il duplo del fettàgono , più la metà del qua- 
drato deferitto nel compito circolo .perchè eflendo- 
vi la metà u: di un quadrato , che ditti un quadrato 

dell' 



ordinìs fecundi quadratura appellavi , reliqua omnia fa- 
cile ab ancecedentibus expromentur . 



_Ji figura , ablatif quatuor figuris a: b: a d-, 
Fig. 28. «quahs rota eft duplo quadrati , unacum hexagono , ipto 
quoque m cuculo b: dei cripto , & ab antecedenti ter* 
tifi profici fcitu r ; cum retta g f: , & dux in circulo b: 
corde , fint latera hexagoni , in earum uniufcujulquc 
defcripti circulo. 

p. Figura ifta procedit tota a figura* primi , & aequa- 

Tab'viII.^ 8 c ^ hexagono defcripto in duplo femicircuii c: 



Fi Hsc quoque oritur a prima 4 , & eft dupla antecc- 

g " ' dentis proximx figura; . 

Fig. 31. In praefènti , & poftremS figura , rota major to- 
ta , fed demptis ab ipsa quatuor figuris a; b.-cd: ab ea 
defettis per quatuor latera ottagoni regularis in circu- 
lo , cujus pars eft , defcripti , squalis eft , uti fuperius 
quoque , o&agono inferi pto in fequenti intermedio cir- 
culo fibi a:quali , ideòque infcripto in eodem circulo , 
circumferiptoque quadrato , eric proportionalis media 
inter eadem quadrata : id quod ex theoremate oriun- 
dum jam notiffimo , longiorem yidetur non exigere fer- 
monem. Quod &c 



DE PRO B LEMATE DELIACO. 

QUis ignorat , eS cubica ara , quam veluti fuarum 
Delij calamiratum finem refpiciebant # fi duplicare 
potis fuiflent , ita ilios exeruciatos , fed caffo lemper 
labore , ut defperata omnino re , tandem ab Pia toni s fa- 
gacitate quid condii capere conftuuerint : & con fi li um 

me- 
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dell* ordine fecondo , il refto con facilità dalle antece- 
denti fi potrà dedurre • 

Quefta figura meno le quattro figure a: b: a d: Fig. *8. 
uguigùa tutta il duplo del quadrato , più il feflagono 
intcntco anche elfo nel circolo b: , e dipende dalla an- 
tecedente terza , eifendo la retta gf: , c le due corde 
del circolo * , lati del fellageno del Tuo circolo. 



La prefente figura dipende tutta dalla prima , ed p;*, Jp> 
uguaglia un feiragono deferita» nel doppio del femicir-Tab. Vili, 
colo c* 

Quefh pure nafee dalla prima , ed è la doppia Fig. 30. 
della proffima antecedente . 

In quefta ultima figura , tutta la ruota maggiore, Fig. 31. 
ma meno le quattro figure a: b: c: d; fegate da ella da 
quattro lati dell' ottagono regolare , inicritto nel cir- 
colo , di cui ella è parte , uguaglia , come anteceden- 
temente * T ottagono infcritto nel Icguente , ad effa u- 
guale circolo di mezzo , e però infcritto in eflb circo- 
lo , e circonfcritto un quadrato , farà la media propor- 
zionale fra eflì quadrati , come per un teorema , che 
devefi fupporrc a ciafeuno ormai notiflimo , e manife- 
fto . Il che ec. 

DEL PROBLEMA DELUCO. 

EChi non fa , che quel cubico altare riguardato 
dalli abitatori di Delo , come fine delle loro ca- 
lamità , fe 1' averterò duplicato , affannò di tal modo , 
ma fempre indarno i medefimi , che perduta ogni fpe- 
ranza , rkolverono finalmente di prenderne dalla fagaci- 
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mehercules haud indignum Platone fuiflTe , ut Deli) , fum- 
pta unius ex ejufdem ars lateribus longitudine , pri- 
mum iliam duplicarent , indeque inter longitudine™ , 
ipiiufque longitudini s duplum , duas perveftigarent me- 
dias propoitionales ita , ut in continua proportione ea- 
rum quarta linearum prime dupla eflèt ; fi enim tum, 
cum ars latus erat prima , llmilem aram fupra fecun- 
dam conftruxilfent , intncatiflì.num oraculi problema bo- 
nis alitibus expeditum eflèt : & tandem , licet facile fi- 
des fiat immenfi a Deliis in exquirendis duabus mediis 
proportionalibut exantlati laboris : nihilo tamen minus 
femper laterem lavante s , po(t longx txdium inquifitio- 
nis , confilium quid imponìbile fecum ipfis reputantes , 
infettarli rem dolente r reliquifie ? 



Sed imponibile porrò confilium Platon is non erat:nam 
fi forte animis non derìcientes fequentem quoque modum 
arripuilTent ( vereor enim , ne alios geometricis omnino 
legibus non addittos oraculum refpuiflec ) & ne latum 
quidem linguem ab his , de quibus dotti a Platone fue- 
rant , dilcefluTcnc , compotes prefetto voti fui Delii fuilr 
fent fatti . 

Fig. |i, Etenim deferibantur duo aequales circuii x: oc z: fed 
Tab.VlII. ita , ut eorum periphaeriae viciffim tranfeant per centra, 
duttifque eorum horizontalibus dia me tris , qua; in ea- 
dem erunt retta* lineà , a periphena circuii i: decidat 
ad punttum d: , quod eft in diametro ipfius ab: , per* 
pendicularis c d; ( punttum d- nattus fum , oportere , 
ut fit , ex iis equalibus partibus , in quarum otto to- 
jta diametros ab; dividetur , texminus quinta ) & ab 
extremo c: ipfius perpendicularis ed: ducantur ad extre- 
ma ipiius diametri ab; dbg retta; Aintac cb:, ca: , ex 

quibus 
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tà di Platone qualche configlio : e che fu quello inolco 
degno della pedona di Platone : che i Del) prefa la lon- 
gitudine di uno de i lati del mede fimo altare , aveflèro 
quefta primieramente duplicata , e dipoi fra detta lon- 
gitudine , ed il duplo di ella , aveflèro ritrovate due me- 
die proporzionali così , che eflendo continua la propor- 
zione , la quarta fotte doppia della prima ; perchè ef- 
lendo un lato dell'altare la prima, fe ne avellerò drizza- 
to un Amile fopra la feconda , certamente avrebbero , 
come è ben noto , non con finiftra fatica , difciolto cosi 
dell' Oracolo V intricato problema ; e che finalmente 
febbeoe fi può credere qual folle mai 1' aflidua applica- 
zione de ì Delj a ricercare le medie due proporzionali 
fra le date due , e con le date condizioni da Platone: 
con tuteo ciò non vedendone elfi alcun profìtto , dopo 
molto fudore , riputando il configlio un' imponìbile, 
abbandonarono dolentemente Y imprefa ? 

Ma non era già imponibile di Platone il configlio, 
perchè fe , non perduto il coraggio , anche del feguente 
mezzo ( mentre di qualunque altro a geometrica legge 
non obbligato , non fo fe contento , e pago fi farebbe 
detto T Oracolo ) per ritrovare le (Sopraddette propor- 
zionali fi fodero alla fine ferviti , avrebbero lenza dub- 
bio ( ciò che clIì deaeravano ) duplicato V altare • 

Imperocché fi deferivano due uguali circoli e n P'g- 1 * • 
ma in modo, che ledi loro periferie parlino fcambie- Ta ^' ^HI. 
volmente per i loro centri , e tirati i di loro diametri 
orizontali , che faranno per diritto , cada dalla periferia 
del circolo z: al punto d: del di lui di; metro ab; la 
perpendicolare ed: (il punto d: ritrovo dovere eflere 
il termine della quinta parte di quelle uguali , delle quali 
tutto il diametro ab? farà otto ) e dalla estremità e di 
efla perpendicolare ed; fiano condotte a i termini dell* 
ideilo diametro a tv due rette cb:, cai, delle quali la 
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quibus e a: fit alterius nunc defcnbendi circuii diame* 
tros , fitque per recìam f d: , du&am ab ilhus periphae* 
ri3 ad fixum punttum d; , fe&a ad angulos recìos ; ca» 
dentibus demum ex pun&o £• extremo fd: ad excremi* 
tates diametri ca iecìis lineis fc: fa: 

Dico , fi animo nunc fìngas , quod cubica illa ara 
eretta eiTec fu per lacus ag: , radium circulis x: , & z: 
communem , Òc Deiii aliam iimilem aram fu per lacus 
af: confticu Utent , quod haec ara fupra rectam af: con- 
fi icuea,ea fu'uTec , quam vertaciflìmum imperaverat ora- 
culum , feilieee cubus af; duplus fuiuec cubi ag; 

• 

Namque cum in primis anguli ade-, cfa; recti 
fine , alter ob perpcndicularem ed; diametro ab: alcer, 
quod pofitus fueric in temici re u lo , tran li bit ergo cir- 
culus minor per quattuor punti: a a; d: c; f; , cumque 
pi Eterea rectus lic angulus bea: , eo , quod triangulum 
oi?:, deferiptum fuic in dimidio z: , & a vertice c: 
cadac ad diametrum, vel bafim ba; perpendicularis ed;, 
eric ut ba; ad a c:, ita a e* ad ad: fed ad; aequalis eft 
af; , eo , quod , fi recìa d£- , quae circuii eft corda 
minor ;s , ad angulos recìos fecuit recìam ca: . ipfius 
diametrum, fecabit verfa vice reóla ca: ad angulos re- 
et 05 cord.im df: , atque adeò dimidiabic illam ; quare 
cum aequaks fint inter fe ipfius parres de: , ef;, 
& invicem fine squales anguli re&i dea:, fea.-, & com- 
mune lacus e a:, erunt duo triangula dea: fea. , eo , 
quod angulum habeant uni angulo aequalem , ab ae- 
qualibus conrentum laceribus , inter fe fimiliter aequalia : 
unde retta da; aequalis eric recise af:, ergo uti eft recìa 
ab: ad a e , ica eric ac; ad af: , ideft ad: fed quia cum 
fic re&angulum etiam triangulum afe: , eo , quod de- 
fcriptum fuit in dimidio minori circulo , & ab angulo 
recto f: ad diametrum , ipfius bafim , cadac perpendi- 
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c ?,: fia il diametro di un altro cerchio or da deferì verfi, 
e Ha da una retta fd.-, condotta dalla di lui periferia 
al fidò punto d: , legata ad angoli retti ; cadendo final- 
mente dal punto £, elhemità della fd:,ai termini del- 
la ca; diametro, le rette fc fa; 

Dico adeiTo , fe fi lupponga , che quel cubico al- 
tare in Delo folle eretto lopra un lato ag:,r?ggio co- 
mune a i circoli x: z: , e ne avellerò i Del) drizzato 
un altro fimile , di cui un lato folle la retta a f; , che 
T altare eretto lopra la retta a £• farebbe (lato quello , 
che ricercava da loro quel fottilifiimo oracolo , cioè il 
cubo di a£ duplo farebbe flato del cubo di ag; 

Imperocché eflendo primieramente retti li angoli 
ade: , cfa: , quello , perchè la ed: fu perpendicolare al 
diametro ab: , i* altro, per elTere pollo nel femicerchio ; 
pallerà dunque il circolo minore per i quattro punti 
a: d: e- £• , ed «Tendo inoltre retto V angolo bea: , per- 
chè il triangolo bea; fi dcfcriiTe nella metà di z; , e 
cadendo dal vertice c; al diametro , o bafe ba; la per- 
pendicolare ed: farà come ba: ad ac* , così ac; ad ad: 
ma a d; uguaglia a £« perchè fe la d £ , che è corda del 
circolo minore fegò ad angoli retti la ca; diametro del 
medefimo , fegherà viceverfa la ca; ad angoli retti la 
corda d £• , e perciò la fegherà per mezzo onde eflen- 
do eguali le parti fatte di efla de; e f: , ed eflèndo u- 
guali fra loro li angoli retti dea; fea; , è comune il 
lato e a.*, faranno i due triangoli dea; fea;, perchè han- 
no un angolo eguale ad un angolo , contenuto da la- 
ti eguali , Umilmente uguali fra loro» onde la da; farà 
eguale alla a£ , dunque come è ab: ad ac-, così farà 
a c; ad a £ , cioè a d; Ma perchè elTendo rettangolo an- 
che il triangolo a fc; , mentre fu delcritto nella metà 
del circolo minore , e cadendo dall' angolo retto f; al 
diametro , bafe di eiTo , la perpendicolare f e; , come 
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cularis fe:,uti ed ca: ad a£, ita ed af: ad a e; ; er- 
go tocam ordinando proportionem, uti ed ab: ad ac: f ita 
eric a e- ad a £• , & uti a c; ad a f: ita erit a f: ad a e: fed a e: 
«quaiis ed radio ag: , quia corda df: duci a ex puncìo d: , 
eo confilio, ut ad angulos recto s fecec recìam ac: , nifi 
ab eadem iecaret partem a e:, xqualem radio ag:, opus 
eflet , ut ex codem puncìo d: ducìa , ad angulos recìos 
fecare poflèt ipfam ac in diverto puncìo à puncìo con- 
tacìus e: quo altera retìa tangentem inter , & periphx- 
riam non cadit ( fed hoc a veritate abhorret ) ergo 
totani invertendo rationem , uti ed a e: feilieet a g: ad 
aft , ita erit a fi : ad ac: & uti af: ad ac: , ita erit a e* 
ad a b: fed a b: quarta , eo , quod diametros circuii z: 
fit , ed in continua proportione dupla primx a g: , ra- 
dii ipfiufmec circuii . 

Ergo fi fupra fecundam prò porticina lem , quarti dixi 
a fi- erecìum fuiflet a Deliis alterum altare cubicum , 
idud du più ri fuiflet illius , quod pofitum fupra primam 
ag: finximus : propterea quia fuiflet , ut quarta pro- 
portionalis, live diametros ba: ad eandem primam , vel 
radium a g: ipfius circuii, juxta rationem triplicatam 
la rerum , uti vulgatiflìmum ed . Sic etiam igitur non diffi- 
cili, mal3que minerva* arguti problema a Deliis enoda- 
tum foret oraculi : licet ego quidem ignorem , fi fuarum, 
id, quod ipfi anhelabant , calamitar um , re haud infe- 
tta , deindè finem vidùTent . Quod crat ukimum de* 
mondrandum &c 
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(la ca: ad a£ , cosi (la a£ ad a e: , dunque , ordinan- 
do tutta la proporzione , come è ab: ad ac: , così farà 
a e- ad a f: , e come ac: ad a £• , così farà a f: ad a e; 
Ma a e; uguaglia il raggio a g: , perchè la corda d f: ti- 
rata dal punto d; a fegare ad angoli retti la ics, Te non 
fegaflè da eflà la parte a e:, eguale al raggio ag: , bi fo- 
gnerebbe , che potefle condotta dall' ifteflò punto d: fe- 
gare la ifteflà a c: ad angoli retti in un altro punto fuo- 
ri di quello del contatto e; dove altra retta fra la tan- 
gente , e la periferia non cade ( e ciò è falfo ) dun- 
que invertendo tutta la proporzione , come (la la a e; , 
cioè la a g: ad a £ , così darà a £ ad a c: , e come a f; 
ad ac: , così darà ac; ad ab; Ma ab; quarta per efie- 
re il diametro di z; è nella proporzione continua , dop- 
pia della prima ag: , raggio del mede fimo circolo. 

Dunque fe fopra la feconda proporzionale a£ co- 
me dilli , fofie (lato da i Del) drizzato un altro cubi- 
co altare , quello (àrebbe (lato il doppio di quello fup- 
pofto eretto fopra la prima a g: , perchè farebbe (lato 
come la quarta ,o diametro ba; ad efia prima , o rag- 
gio ag; dello (lefib circolo ; come attefa la triplicata 
ragione dei lati , è manifefto . Quello dunque era un 
mezzo per cui potevaù* dai Del) fviluppare il nodo , 
ma non sò , fe poi delle calamità loro ottenere il deG- 
derato , e per premio di ciò , prometto fine . U che 
•ra finalmente ec. 
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ADDENDA. 

Pag. 4». Ho. sa rrfla linea re: ( adde ) ( fi alias femper pro- 
ximiorcs rrfhs eligas,& latcra eorum fegmentorum ctim ipforum 
ordinatis altitudioibus reciproci compares, idem depreheodes > 

Pag. 70. lin. 25. poffunt ( adde) tic etiam Iocutui • 



Pag. 4. Ho. i0« 
4. Ho. ir. 
8. [in. 3. 
a 6, Ho. ai» 
atf. Ho. 8. 
46, Iio. ss* 
S<* Ho* 30. 



Errata 

lingula 
quantitaCu 
il: op: 
eumquc 

expeditiooero 
curvi ba: 



Corrici 

fingu fa: 
quantitafe 
i: I: o: p; 
cumque 
expeditioreoi 
curva «a: 
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AGGIUNGASI 



Pag. 4). lin. »«. retta linea re: ( aggiunta ) ( (e G prendano al- 
tre rette fempre più protCme , e 11 paragoni reciprocamente la ra- 
gione de t lati di quei frgmenti con quella delle loro ordinate 
altezze (e ne dedurrà lo ftjffo^ ) 

Pag. 71. lin. aj. intendendo ( aggiunta ) così ancora le quantità cc« 



Pag. 5. I|n. S. 
69. lin* 4. 
75, lin* a 5. 



ERRORI 

amendue 

confederi 

conofciuti 



CORRBttOMI 

ambedue 
confìderi 
feooofeiuts 
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